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[ CHUONG I: TU GIAC ]

I. TU GIAC
VAN DE L. Sir dung tinh chit vé cac géc ciia mot ti giac dé tinh géc

Bai 1. Cho tir giac ABCD ¢6 B=120°,C =60°,D =90°. Tinh goc A va goc ngoai tai dinh A.
Bai 2. Cho tir giac ABCD ¢6 AB = AD, CB = CD, € =60°,4 =100°.

a) Chimg minh AC 1a duong trung truc ctia BD. b) Tinh B, D.

DS: b) B=D =100°. ’
Bai 3. Cho tr gidc ABCD c6 phan giac trong cia goc A va goc B cat nhau tai E, phan giac

ngoai ciia goc A va goc B cat nhau tai F. Ching minh: AEB = €+D va AFB = A;B .

Bai 4. Cho tr gidc ABCD co B+D= 180°, CB=CD . Trén tia d6i cua tia DA 1ay diém E sao
cho DE = AB. Ching minh:
a) Cac tam giac ABC va EDC bang nhau.
b) AC la phan giac cua goc A.
Bai 5. Cho tir gidc ABCD biét s6 do ctia cac goc A, B, C, D ti 1¢ thuan véi 5; 8; 13 va 10.
a) Tinh sb do cac goc cua tir giac ABCD. ’
b) Kéo dai hai canh AB va DC cat nhau ¢ E, kéo c}éli hai canh AD va BC cat nhau ¢ F.
Hai tia phan giac cua cac goc AED va goc AFB cat nhau ¢ O. Phan giac cua goc AFB
cat cac canh CD va AB tai M va N. Chung minh O 1a trung diém cta doan MN.
Bai 6. Cho tir gidc ABCD c¢6 B+D =180", AC la tia phan giac ciia goc A. Ching minh CB
=CD.
Bai 7. Cho tir gisc ABCD ¢6 A=a,C=>b . Hai duong thang AD va BC cét nhau tai E, hai
duong thang AB va DC cat nhau tai F. Cac tia phan gidc clia hai goc AEB va AFD cét
nhau tai I. Tinh goc EIF theo a, b .

VAN DE II. Sir dung bit diang thirc tam gisc
deé gidi cac bai toan lién h¢ dén cac canh cia mit tir giac

Bai 1. Cho tr gidc ABCD. Chirng minh:

a) AB<BC+CD+ AD b) AC+BD <AB+BC+CD+AD.
Bai 2. Cho tr gidc ABCD c6 AB+BD < AC+CD . Ching minh: AB < AC.
Bai 3. Cho tir giac ABCD. Goi O 4 giao diém cuia hai duong chéo AC va BD.

a) Chimg minh: 28FBEXCDTAD 1 L 0B+ OC+0D < AB+BC+CD+AD.

2
b) * Khi O la diém bét ki thudc mién trong cia tir giac ABCD, két luan trén c6 ding
khong?

Bai 4. Chig minh rang trong mot tir giac thi:

a) Tong do dai 2 canh d6i dién nho hon tong d6 dai hai dudng chéo.
b) Tong d6 dai hai duong chéo 1én hon nira chu vi cta tir gic.

II. HINH THANG — HINH THANG VUONG
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1. Dinh nghia:
e Hinh thang la tit gidc ¢6 hai canh ddi song song.
e Hinh thang vuong la hinh thang co mgt goc vuong.

2. Tinh chat:
o Néu mot hinh thang c6 hai canh bén song song thi hai canh bén bang nhau, hai canh
ddy bang nhau.
o Néu mot hinh thang c6 hai canh day bang nhau thi hai canh bén song song va bang
nhau.

VAN DE I Tinh chit cic géc ciia mdt hinh thang

Bai 1. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 A—D=20°, B=2C. Tinh céc goc ciia hinh
thang.

Bai 2. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 AB < CD, AD = BC = AB, BDC =30°. Tinh
cac goc cua hinh thang.
Bai 3. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 AB < CD. Chimg minh rang: A+B>C+D.
Bai 4. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Hai dudng phan giéc ctia goc A va B cat nhau tai
diém K thudc day CD. Chimng minh AD + BC = DC.
Bai 5. Cho hinh thang ABCD (AB // CD).
a) Chung minh rang néu hai tia phan giac ciia hai géc A va D cling di qua trung diém F
ctia canh bén BC thi canh bén AD bang tong hai day.
b) Chimg minh ring néu AD = AB + CD thi hai tia phan gidc cua hai goc A va D cit
nhau tai trung diém ctia canh bén BC.
Bai 6. Cho hinh thang ABCD c6 A=B=90" va BC = AB = % . Lay diém M thudc day nhé

BC. Ké Mx L MA, Mx cit CD tai N. Ching minh rang tam gidc AMN vudng can.
VAN DE II. Chitng minh mt i giac 1a hinh thang, hinh thang vudng

Bai 1. Cho tir gidc ABCD c6 AB = BC va AC Ia tia phan giac cua goc A. Chirng minh
ABCD la hinh thang.

Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai A. Lay diém M thudc canh BC sao cho AM :%BC , N

1a trung diém canh AB. Chiing minh:
a) Tam giac AMB cén.
b) Tt giac MNAC 1a hinh thang vuong.
Bai 3. Cho tam giac ABC vuong tai A. Ké duong cao AH. Tu H ké HD L AC, HE L AB.
Goi M, N lan luogt 1a trung diém cua cac doan théng HB, HC. Chiing minh t0r giac
DEMN la hinh thang vudng.

III. HINH THANG CAN

1. Dinh nghia:

Hinh thang can la hinh thang cé hai géc ké mt day bang nhau.
2. Tinh chit: Trong hinh thang cin:

e Hai canh bén bang nhau.
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e Hai dwong chéo bang nhau.

3. Dau hi¢u nhan biét:
e Hinh thang cé hai géc ké mét ddy bang nhau la hinh thang cdn.
e Hinh thang cé hai dwong chéo bang nhau la hinh thang can.

VAN DE I. Sir dung tinh chit ciia hinh thang cin dé tinh to4an va chirng minh

Bai 1. Cho hinh thang can ABCD (AB // CD, AB < CD). K¢ cac duong cao AE, BF cua
hinh thang. Chirng minh rang DE = CF.
Bai 2. Cho hinh thang can ABCD (AB // CD).
a) Chimg minh: ACD = BDC.
b) Goi E 1a giao diém ctia AC va BD. Chiing minh: FA=EB.

Bai 3. Cho hinh thang cin ABCD (AB // CD, AB > CD) ¢6 CD=a, ;1+I§:%(a+ﬁ).

DPuong chéo AC vudng goc véi canh bén BC.

a) Tinh cac goc cua hinh thang.

b) Ching minh AC la phan gidc cua goc DAB.

c¢) Tinh dién tich cua hinh thang.

Bai 4. Cho hinh thang can ABCD (AB // CD) ¢6 BDC =45°. Goi O 1 giao diém cua AC va

BD.

a) Chung minh tam giac DOC vudng can.

b) Tinh dién tich cua hinh thang ABCD, biét BD = 6 (cm).

PS: b) S=18(cm?).

VAN DE II. Chitng minh mt tir giac 1a hinh thang can

Bai 1. Cho tam gidc ABC can tai A, cac duong phan giac BD, CE (D € AC, E € AB).
Chtng minh rang BEDC 1a hinh thang can c6 day nhé bang canh bén.

Bii 2. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 ACD = BDC . Chimg minh ring ABCD 14 hinh
thang cén.

Bai 3. Cho tam giac ABC céan tai A. Trén cac canh AB, AC léy lan luot cac diém D va E
sao cho AD = AE.

a) Chung minh BDEC 14 hinh thang can.
b) Tinh cac goc cua hinh thang can d6, biét A =50°.
PS: b) B=C=65", CED=BDE =115".

Bai 4. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 AC = BD. Qua B ké duong thing song song

v6i AC cit duong thang DC tai E. Chuing minh:
a) Tam giac BDE la tam giac can.
b) Céc tam gidc ACD va BDC bang nhau.
c) ABCD 1la hinh thang can.

Bai 5. Cho tam giac déu ABC va diém M thudc mién trong cia tam gidc. Qua M ké dudng
thang song song voi BC ciat AB ¢ D, duong thang song song véi AC cat BC 6 E,
duong thang song song voi AB cit AC ¢ F. Ching minh:

a) Cac tir giac BDME, CFME, ADMF la cé4c hinh thang can.
b) Chu vi ciia tam giac DEF bang tong cac khoang cach tir M dén cac dinh cta tam giac
ABC.
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¢) DME = DMF = EMF .
PS: ¢) DME = DMF = EMF =120°.
Bai 6. Cho hinh thang ABCD (AD // BC, AD > BC) ¢6 duong chéo AC vudng goc véi canh
bén CD, BAC = CAD va D=60".
a) Chung minh ABCD 14 hinh thang cén.
b) Tinh d¢ dai canh day AD, biét chu vi hinh thang bang 20 cm.
DS: b) AD =8(cm).
IV. PUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC, CUA HINH THANG

1. Pudng trung binh cua tam giac:
e Duong trung binh cia tam gidc la doan thang ndi trung diém hai canh cia tam gidc.
e Duong thang di qua trung diém mét canh ciia tam gidc va song song véi canh thir hai
thi di qua trung diém canh thir ba.
e Duong trung binh cia tam gidc thi song song véi canh thit ba va bang nika canh dy.
2. Pwong trung binh cia hinh thang
e Duong trung binh ciia hinh thang la doan thang noi trung diém hai canh bén ciia hinh
thang.
e Duong thang di qua trung diém mot canh bén cia hinh thang va song song véi hai
ddy thi di qua trung diém canh bén thir hai.
e Duong trung binh ciia hinh thang thi song song véi hai day va bang nira tong hai day.

Bai 1. Cho tam gidc ABC, trung tuyén AM. Trén canh AB, iy hai diém D, E sao cho AD =
DE = EB. Goi I 14 giao diém ctia AM v&i CD. Chirng minh: Al = IM.

Bai 2. Cho tam giac ABC va hai duong trung tuyén BD, CE cat nhau tai G. Goi M, N lan
luot 13 trung diém ctia BG, CG. Ching minh tir giac MNDE ¢6 céc cdp canh d6i song
song va bang nhau.

Bai 3. Cho tam gidc ABC. Trén tia BA iy diém D sao cho A 1a trung diém BD. Trén tia CB
lay diém E sao cho B 1a trung diém CE. Hai duong thang AC va DE cit nhau tai 1.
Chung minh rang: DI = % .

Bai 4. Cho tir gidc ABCD c6 goc € =40°, D=80°, AD = BC. Goi E, F theo thit tur 1a trung
diém cua AB va CD. Tinh goc nhon tao boi duong thang FE véi cac dudng thang
AD va BC.

Bai 5. Cho A, B, C theo thi ty nam trén duong thang d (AB > BC). Trén cing nira mit
phang bo 1a d, vé cac tam gidc déu AMB va BNC. Goi P, Q, R, S lan Iuot 1a trung
diém ciia BM, CM, BN, AN. Chiing minh:

a) PQRS 1a hinh thang can.

b) SO = %
Bai 6. Cho tam giac ABC, trung tuyén AM. Goi I 1a trung diém cia AM, D la giao diém cua
Bl va AC.
a) Chung minh: AD = %DC .

b) So sanh d¢ dai BD va ID.
Bai 7. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cuia cac
doan thang AD, BC, AC, BD.
a) Chtirng minh bon diém M, N, P, Q nam trén mot duong théng.

MN .
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b) Tinh MN, PQ, biét cac canh d4y ciia hinh thang AB=a, CD =b (a > b).
¢) Chimg minh rang néu MP = PQ = QN thi a =2b.
Bai 8. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi E, F, K lan luot 1a trung diém ctia AD, BC,
BD. Chimg minh ba diém E, K, F thang hang.
Bai 9. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi E, F lan luot 1a trung diém ciia AD va BC.
Puong thang EF cat BD 6 I, cat AC 6 K.
a) Chung minh: AK = KC, BI = ID.
b) Cho AB =6, CD = 10. Tinh EI, KF, IK.
Bai 10. Cho tir gidc ABCD. Goi E, F, K lan luot 12 trung diém ciaa AD, BC, AC.
a) So sanh dg dai cac doan théng EK va CD, KF va AB.
b) Chimg minh: £F < AB8+XCP

¢) Khi EF = @ thi ttr gidc ABCD 1a hinh gi.
DS: ¢) ABCD la hinh thang.

Bai 11. Tinh d6 dai duong trung binh ctia mot hinh thang can biét rang cac dudng
chéo clia né vudng goc v6i nhau va dudng cao bang 10 cm.

Bai 12. Cho tam gidc ABC, trong tdm G. V& dudng thang d di qua G cat cac doan
thang AB, AC. Goi A’, B’. C’ thir ty 13 hinh chiéu cua A, B, C trén d. Tim lién hé
gitra cac d¢ dai AA’, BB’, CC’.

Bai 13. Cho tam gidc ABC, trong tdm G. V& duong thang d nam ngoai tam giac ABC.
Goi A’, B’. C’, G’ thu tu 1a hinh chiéu cua A, B, C trén d. Tim lién hé gitra cac do
dai AA’, BB’, CC’, GG’.

V. POI XUNG TRUC

Bai 1. Cho gbc x/O\y =50° va diém A nam trong goc d6. V& diém B ddi xtmg véi A qua Ox,
diém C ddi xing v6i A qua Oy .
a) So sanh cac do dai OB va OC.
b) Tinh s6 do goc BOC.
PS: b) BOC =100, o
Bai 2. Cho tam giac nhon ABC, tryc tam H. Goi K 1a diém doi xting voi H qua BC.
a) Chung minh hai tam giac BHC va BKC bang nhau.
b) Cho BAC =70°. Tinh sb do goc BKC.
DS: b) BKC =110°.
Bai 3. Cho hinh thang vuéng ABCD (A D= 90%). G01 Kla dlem d6i ximg voi B qua AD,

E 1a giao diém ciia CK va AD. Chiing minh CED = AEB .

Bai 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH. Goi I, K lan luot 1a diém déi xing

v6i diém H qua céac canh AB, AC. Chung minh:
a) Badiém I, A, K thang hang.
b) Tu giac BIKC la hinh thang.
c) IK =2AH .

Bai 5. Cho tam giac ABC, cac phan gidc BM va CN cit nhau tai I. Tir A v& cac duong
vudng goc véi BM va CN, chung cat BC thir ty & E va F. Goi I' 1a hinh chiéu caa I
trén BC. Chimg minh rang E va F d6i xmg nhau qua IT'.

Bai 6. Cho hai diém A, B nam trong mdt nira mit phang bo 1a dudng thang 4. Tim diém
M ed sao cho MA+ MB ngan nhét.
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Bai 7. Cho goc xOy =60° va diém A nim trong goc d6. Goi B, C lin luot 1a hai diém déi
xing voi diém A qua Ox, Oy .
a) Chung minh tam giac BOC la tam gidc can. Tinh céc goc cua tam giac do.
b) Tim diém I € Ox va diém K e Oy sao cho tam gidc AIK c6 chu vi nho nhat.
DS: a) BOC = 120°, OBC =0CB = 30" b) I, K la giao diém ciia dwong thing BC
voi cac tia Ox va Oy. ) 7
Bai 8. Cho tam giac ABC, Cx la phan giac ngoai cua goc C. Trén Cx lay diém M (khac C).
Ching minh rang: MA + MB > CA + CB.
Bai 9. Cho goc nhon x/O\y va diém A ¢ trong goc d6 . Tim diém B ¢ trén tia Ox va diém C
& trén tia Oy sao cho chu vi tam giac ABC 1a nho nht.

VI. HINH BINH HANH

1. Dinh nghia:
Hinh binh hanh la tir gidc ¢é cac cdp canh doi song song.
2. Tinh chét: Trong hinh binh hanh:
e Cdc canh doi bang nhau.
e Cdc géc doi bang nhau.
e Hai dwong chéo cdt nhau tai trung diém ciia méi dwong.
3. Dau hi¢u nhan biét:
o T4 gidic ¢6 cdac canh doi song song la hinh binh hanh.
o T4 gidic ¢6 cac canh doi bang nhau la hinh binh hanbh.
o T4 gidc ¢6 hai canh doi song song va bang nhau la hinh binh hanbh.
o T4 gidic ¢6 hai dwong chéo cdt nhau tai trung diém ciia méi dwong la hinh binh hanh.

VAN DE L. Van dung tinh chit ciia hinh binh hanh dé chitng minh tinh chit hinh hoc

Bai 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E 14 trung diém ctia AD, F 1a trung diém ctia BC.
a) Chung minh BE = DF va ABE = CDF.
b) Ching minh tir gidc EBFD Ia hinh binh hanh.
¢) Chimg minh cac duong thang EF, DB va AC dong qui.
Bai 2. Cho hinh binh hanh ABCD (AB > BC). Tia phén giac ctia goc D cit AB & E, tia phan
giac clia goc B cat CD 6 F.
a) Chung minh DE // BF . b) Tt giac DEBF 14 hinh gi?
Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi K, I lan luot la trung diém cta cac canh AB vad CD,
M va N la giao diém ctia Al va CK véi BD.
a) Chung minh: Al // CK . b) Ching minh: DM = MN = NB.

VAN DE II Vin dung diu hiéu nhin biét dé chirng minh mét tir giac 1a hinh binh
hanh

Bai 1. Cho hinh binh hanh ABCD, duong chéo BD. Ké AH vudng goc véi BD & H, CK
vudng goc véi BD ¢ K. Ching minh tir giac AHCK 1a hinh binh hanh.

Bai 2. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi O 1a giao diém hai dudng chéo AC va BD. Qua
diém O, v& duong thang a cit hai duong thang AD, BC lan luot tai E, F, vé duong
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thang b cit hai canh AB, CD lan luot tai K, H. Chirng minh tr gidc EKFH 14 hinh
binh hanh.

Bai 3. Cho tam giac ABC. Tir mot diém E trén canh AC v& dudng thang song song vi BC
cat AB tai F va duong thang song song v6i AB cit BC tai D. Gia sir AE = BF.

a) Chung minh tam giac AED can. b) Chuing minh AD la phéan giac cua goc A.

Bai 4. Cho tir giac ABCD. Goi M, N, P, Q lan luot 13 trung diém cua cic canh AB, BC, CD,
DA val, K 1a trung diém cac duong chéo AC, BD. Ching minh:

a) Céc to giac MNPQ, INKQ 14 hinh binh hanh.
b) Cac duong thang MP, NQ, IK dong qui.

Bai 5. Cho tam giac ABC va H 1a tryc tdm. Cac duong thang vudng goc véi AB tai B,
vudng goc voi AC tai C cit nhau ¢ D.

a) Chung minh tir glac BDCH 1a hinh binh hanh.
b) Tinh s6 do goc BDC biét BAC = 60°.

Bai 6. Cho hinh binh hanh ABCD, AD =2AB. Tir C vé CE vudng gbéc v6i AB. Néi E véi

trung diém M ciia AD. Tir M v& MF vudng goc voi CE, MF cat BC tai N.
a) Tu giac MNCD 1a hinh gl‘? b) Tam gidc EMC la tam giac gi?
c¢) Chung minh: BAD =2AEM .

Bai 7. Cho tir giac ABCD. Goi E, F lan luot 1a giao diém ciia AB va CD, AD va BC; M, N,
P, Q lan luot 14 trung didm cia AE, EC, CF, FA. Chting minh tir giac MNPQ 1a hinh
binh hanh.

Bai 8. Cho hinh binh hanh ABCD. Céc diém E, F thudc duong chéo AC sao cho AE = EF =
FC. Goi M 1a giao diém cia BF va CD; N 1a giao diém cta DE va AB. Ching minh
rang:

a) M, N theo thir ty 1a trung diém cia CD, AB.  b) EMFN 14 hinh binh hanh,

Bai 9. Cho hinh thang vuéng ABCD, ¢6 A=B=90° va AD = 2BC. Ké AH vudng goc véi
BD (H thudc BD). Goi I 14 trung diém ctiia HD. Chung minh rang: CI L Al

Bai 10. Cho tam gidc ABC va O 1a mot diém thudc mién trong ctia tam giac. Goi D,
E, F lan lugt 14 trung diém cua cac canh AB, BC, CA va L, M, N lan lugt 14 trung
diém ciia cac doan OA, OB, OC. Chimg minh rang: cac doan thang EL, FM va DN
dong qui.

VIL POI XUNG TAM

Bai 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E la diém d6i xtmg v6i D qua A, F 1a diém ddi xtng
v61 D qua C. Chirng minh:
a) AC || EF . b) DBiém E d6i xtng véi diém F qua diém B.
Bai 2. Cho tam gidc ABC, céc trung tuyén BD, CE. Goi H 1a diém ddi xing véi B qua D, K
la diém ddi xtmg véi C qua E. Ching minh diém H d6i xing v6i diém K qua diém
A.
Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD va diém E trén canh AB, I va K 14 cac trung diém ciia
canh AD va BC. Goi cac diém M, N lan luot dbi xing voi diém E qua diém 1 va
diém K.
a) Chimg minh cac diém M, N thuc duong thang CD.
b) Chiing minh MN =2CD.
Bai 4. Cho goc vudng xOy, diém A nam trong goc d6. Goi B 1a diém dbi xtimg v6i A qua
Ox, C la diém d6i ximg véi A qua Oy . Ching minh B d6i xtmg véi C qua O.
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Bai 5. Cho hinh binh hanh ABCD, O 14 giao diém cta hai dudng chéo. Mot dudng thang di
qua O cit cac canh AB va CD theo thir ty & M va N. Chimg minh diém M dbi xing
v6i diém N qua O.
Bai 6. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 tam dbi xtng 13 O, mot diém E & trén doan OD. Goi F
la diém dbi ximg cia diém C qua E.
a) Chung minh tir gidc ODFA 1a hinh thang.
b) Xac dinh vi tri diém E trén OD d¢ hinh thang ODFA 14 hinh binh hanh.
Bai 7. Cho tam gidc ABC, trong tdim G. Goi M, N, P theo thtr tu 1a cac diém d6i xrng cua
A, B, C quatam G.
a) Chirng minh tr gidc BPNC 14 hinh binh hanh.
b) Chimg minh cac tam giac ABC, MNP bang nhau.
¢) Chung minh cac tam gidc ABC, MNP c¢6 cung trong tam.
Bai 8. Cho tam gidc ABC, H 1a tryc tam, I 13 giao diém céc duong trung truc. K 1a diém doi
xing voi H qua trung diém cia doan thang BC. Chtg minh K ddi xing véi A qua L.
Bai 9. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi O 1a giao diém cua hai duong chéo AC va BD. Trén
AB lay diém E, trén CD l4y diém F sao cho AE = CF.
a) Ching minh E d6i xtimg vé6i F qua O.
b) T E dung Ex // AC cat BC tai I, dung Fy // AC cat AD tai K. Chting minh rang: EF
= FK; I va K d6i ximg véi nhau qua O.
Bai 10. Cho tam giac ABC. Goi A' 1a diém dbi xtimg v6i A qua C, B' 1a diém doi
xing v6i B qua A, C' 1a diém d6i xtmg v6i C qua B. Goi BM 1a trung tuyén ctia tam
gidc ABC, B'M' 1a trung tuyén ctia tam gidc A'B'C'.
a) Ching minh rang ABM'M 14 hinh binh hanh.
b) Goi G 1a giao diém ctia BM va B'M'. Chting minh rang G 1a trong tdm ctia hai tam
giac ABC va tam giac A'B'C'.

VIIL. HINH CHU NHAT

1. Dinh nghia:
Hinh chir nhdt la ti gidc ¢6 bon géc vudng.
2. Tinh chat:
Trong hinh chit nhat, hai dwong chéo bang nhau va cdt nhau tai trung diém ciia méi
duong.
3. Dau hi¢u nhan biét:
e Tir gidc co ba goc vuong la hinh chir nhat.
e Hinh thang can co mot goc vuong la hinh chir nhdt.
e Hinh binh hanh cé mot goc vuéng la hinh chir nhat.
e Hinh binh hanh c6 hai dwong chéo bang nhau la hinh chit nhdt.
4. Ap dung vao tam giac:
o7 rong tam giac vuong, duong trung tuyen ung voi canh huyen bang nita canh huyén.
o Néu mot tam gidc c6 dwong trung tuyén iing véi mét canh bang nira canh dy thi tam
giac do la tam gidc vuong.

VAN DE I. Van dung dau hi¢u nhin biét dé chirng minh mét tir giac 1a hinh chir nhat

Bai 1. Cho tam giac ABC, duong cao AH. Goi I 1a trung diém cua AC, E 1a diém ddi xtng
voi H qua L. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cua HC, CE. Cac duong thang AM, AN
cat HE tai G va K.
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a) Chirng minh tr gidc AHCE 1a hinh chit nhat.
b) Ching minh HG = GK = KE.

Bai 2. Cho tir gidc ABCD c¢6 hai duong chéo vuong goc véi nhau. Goi E, F, G, H theo tha

tu 14 trung diém cua cac canh AB, BC, CD, DA. T giac EFGH 1a hinh gi?
BS: EFGH la hinh chir nhat.

Bai 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Vé phia ngoai tam giac ABC, v& hai tam gidc vudng
can ADB (DA = DB) va ACE (EA = EC). Goi M la trung diém cua BC, I 1a giao
diém ciia DM vé6i AB, K 14 giao diém ciia EM v6i AC. Chimg minh:

a) Ba diém D, A, E thang hang.
b) Tt gidc IAKM 1a hinh chir nhat.
¢) Tam giac DME Ia tam giac vudng can.
Bai 4. Cho hinh thang can ABCD (AB // CD, AB < CD). Goi M, N, P, Q lan lugt 1a trung
diém cac doan théng AD, BD, AC, BC.
a) Ching minh bén diém M, N, P, Q thing hang.
b) Ching minh tir gidc ABPN 14 hinh thang cén.
¢) Tim mot h¢ thirc lién hé gitra AB va CD dé ABPN 14 hinh chir nhat.
DS: ¢) DC =3AB thi ABPN la hinh chir nhat.

Bai 5. Cho tam giac ABC. Goi O 1a mot diém thudc mién trong cua tam giac, M, N, P, Q

lan luot 14 trung diém cta cac doan thang OB, OC, AC, AB.
a) Chung minh tir giac MNPQ 1a hinh binh hanh.
b) Xac dinh vi tri caa diém O dé tr giac MNPQ 14 hinh chit nhat.
DS: b) O thuoc duong cao AH cua AABC.

Bai 6. Cho tam gidc ABC vuong can tai C. Trén cac canh AC, BC léy lan luot cac diém P,

Q sao cho AP = CQ. Tir diém P vé PM song song v6i BC (M € AB).
a) Chirng minh tr gidc PCQM 1a hinh chit nhat.
b) Goi I 14 trung diém cta PQ. Chig minh rang khi P di chuyén trén canh AC, Q di
chuyén trén canh BC thi diém I di chuyén trén mot doan thang ¢ dinh.
BS: b) I di chuyén trén dwong trung binh ciia AABC.

Bai 7. Cho hinh chit nhat ABCD. Néi C véi mot diém E bét ky trén duong chéo BD. Trén
tia d6i cta tia EC 1ay diém F sao cho EF = EC. V& FH va FK lan lugt vudng goc véi
AB va AD. Chting minh rang:

a) Tu giac AHFK 1a hinh chit nhat.
b) AF song song voi BD va KH song song véi AC.
¢) Badiém E, H, K thang hang.

Bai 8. Cho tam gidc ABC va H 1a tryc tam. Goi M, N, P lan lugt 1a trung diém cua cac
canh AB, BC va CA; D, E, F lan lugt 1a trung diém céac doan HA, HB va HC.

a) Ching minh rang cac tir gisc MNFD va MEFP i cac hinh chit nhat.
b) Bé cic doan MD, ME va DP bang nhau thi tam giac ABC phai la tam giac gi?

VAN DE II Vin dung kién thirc hinh chir nhat dé giai toan

Bai 1. Tinh d6 dai trung tuyén tng v4i canh huyén ctia mot tam giac vudng cé cac canh goc
vudng bang 7cm va 24cm.
Bai 2. BS: AM =12,5(cm).
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Bai 3. Cho tam gidc ABC can tai A, CH 1a duong cao (H € AB). Goi D la diém dbi xtng
v6i diém B qua A.
a) Chung minh tam giac DCB Ia tam giac vudng.
b) Chimg minh DCA = HCB.
Bai 4. Cho hinh chit nhat ABCD. V& BH L AC (H € AC). Goi M, K lan lugt 13 trung diém
cua AHvaDC; 1, O lan luot 1a trung diém cta AB va IC.

a) Chimg minh IC = KB va MO = %IC .

b) Tinh s6 do géc BMK .
PS: b) BMK =90°.
Bai 5. Cho tam gidc ABC vudng tai A. M 1a diém bat ki thudc canh BC. V& MD L AB, ME
L AC. O 14 trung diém ciia DE.
a) Ching minh ba diém A, O, M thang hang.
b) Khi diém M di chuyén trén canh BC thi diém O di chuyén trén dudng nao?
¢) Biém M 6 vi tri nao trén canh BC thi AM c¢6 d6 dai ngan nhat.
BS: b) O di chuyén trén dwong trung binh ciia AABC ¢) M=H (AH L BC).
Bai 6. Cho hinh chit nhat ABCD, AB = 2AD. V¢ tia AM (M thudc canh DC) sao cho
DAM =15° . Chig minh tam gidc ABM la tam gic can.
Bai 7. Cho tam giac ABC vudng tai A, AC > AB. AH la duong cao. Trén tia HC liy HD =
HA, duong vudng goc véi BC tai D cit AC G E .
a) Chung minh AE = AB.
b) Goi M trung diém BE . Tinh s6 do goc AHM .
Bai 8. Cho tam giac ABC vudng tai A va AC = 3AB. Trén canh goc vuong AC lan luot ldy
cac diem D va E sao cho AD = DE = EC. Tinh ACB+ AEB.
Bai 9. Cho hinh chit nhat ABCD. Ké AH L BD. Goi I 1a trung diém ciia DH. K¢é dudng
thang vudng goc véi Al tai I cat canh BC ¢ K. Chimg minh K 1 trung diém canh BC.

IX. HINH THOI

1. Dinh nghia:
Hinh thoi la mét tir gidc ¢é bon canh bang nhau.
2. Tinh chit: Trong hinh thoi:
e Hai duwong chéo vuong goc voi nhau.
e Hai duwong chéo la cac duwong phan gidac cua cdc goc cua hinh thoi.
3. Dau hi¢u nhan biét:
o T4 gidic ¢6 bén canh bang nhau la hinh thoi.
e Hinh binh hanh c6 hai canh ké bang nhau la hinh thoi.
e Hinh binh hanh co6 hai dwong chéo vuong goc voi nhau la hinh thoi.
e Hinh binh hanh c6 mot dwong chéo la dwong phan gidc cua mot goc la hinh thoi.

VAN DE I. Van dung dau hiéu nhin biét dé chirng minh mot tir gidc 1a hinh thoi

Bai 1. Cho hinh chit nhat ABCD. Goi M, N, P, Q lan luot 13 trung diém cta cic canh AB,
BC, CD, AD. Ching minh tir gidc MNPQ 14 hinh thoi.

-~

Bai 2. Cho t&r gidc ABCD c6 C=40°, D=80", AD=BC. Goi E, F, M, N 1an luot 14 trung
diém ciia AB, DC, DB, AC.
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a) Chirng minh tr gidc EMFN 1la hinh thoi.
b) Tinh gbc MFN .
PS: b) MFN =60°.

Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD, O la giao diém hai duong chéo AC va BD. Goi E, F, G,
H lan luot 1a cac giao diém cla cic phan giac trong cua cic tam giac OAB, OBC,
ODC, ODA.

a) Chimg minh: ba diém E, O, G thang hang, ba diém H, O, F thang hang.
b) Chimg minh cac tam giac AEB va CGD bang nhau.
¢) Chirng minh tr gidc EFGH 1a hinh thoi.

Bai 4. Cho tam gidc ABC va mot diém M thudc canh BC. Qua M v& duong thang song song

v6i AB, cat AC ¢ E va duong thang song song véi AC, cat AB & F.
a) Chung minh tir giac AFME 1a hinh binh hanh.
b) Xéc dinh vi tri diém M trén canh BC d¢ tr gidc AFME 1 hinh thoi.
DS: b) M la chan dwong phan gidac goc B cua AABC.

Bai 5. Cho hinh binh hanh ABCD c6 AB = 2AD, D=70°. V& BH L AD (H € AD). Goi M,

N lan lugt 1a trung diém canh CD, AB.
a) Chung minh tir gidc ANMD Ia hinh thoi.
b) Tinh gbc HMC.

PS: b) HMC =105.

Bai 6. Cho tam gidc déu ABC. Goi H 1a tryc tdm cta tam giac, AD la duong cao. Trén canh
BC lay diém M. Tr M vé ME L AB (E € AB) va MF L AC (F € AC). Goi I 1a trung
diém cua AM.

a) Chung minh tir giac DEIF 14 hinh thoi.
b) Chimg minh cic duong thang MH, ID, EF dong qui.

Bai 7. Cho hinh binh hanh ABCD, hai duong chéo cit nhau & O. Hai duong théng d, va d,
cung di qua O va vudng goc v6i nhau. Puong thing d; cét cac canh AB va CD & M
va P. Puong thang d, cit cac canh BC va AD ¢ N va Q. Chirng minh tir gidc MNPQ
1a hinh thoi.

VAN DE II Vin dung kién thirc hinh thoi dé giii todn

Bai 1. Cho hinh thoi ABCD c6 AC = 8cm, BD = 10cm. Tinh d6 dai cua canh hinh thoi.
bS: AB= \/H (cm).
Bai 2. Cho hinh thoi ABCD c6 A =60°. Trén cic canh AB, AC 1an luot 14y hai diém M, N
sao cho BM = CN. Chung minh tam gidc MDN Ia tam gidc déu.

Bai 3. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A =60". Trén AD va CD lay céc diém M, N sao cho AM +
CN = AD. Goi P 1a diém d6i ximg ctua N qua BC, MP cit BC tai Q. Tir giac MDCQ
la hinh gi ?

Bai 4. Cho P 1a mot diém chuyén dong trong tam giac ABC sao cho PBA=PCA.Ha PM L
AB; PN L AC(M € AB; N € AC). Goi K, S 1a hai dinh khac cta hinh thoi KMSN.
Chutng minh KS di qua mot diém ¢ dinh.

X. HINH VUONG

1. Dinh nghia:
Hinh vuong la tir gidc co bon goc vuong va co bon canh bang nhau.
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2. Tinh chat:
Hinh vudng cé tit ca cdc tinh chdt cia hinh chiv nhét va hinh thoi.
3. Dau hi¢u nhan biét:
e Hinh chit nhdt c6 hai canh ké bang nhau la hinh vuéng.
e Hinh chir nhdt co hai dwong chéo vuong goc voi nhau la hinh vuong.
e Hinh chir nhdt co mot duwong chéo la dwong phdn giac cua mot goc la hinh vuong.
e Hinh thoi co mot goc vuéng la hinh vuong.
e Hinh thoi ¢6 hai dwong chéo bang nhau la hinh vuéng.
e Mot tur gidc vira la hinh chir nhdt, viea la hinh thoi thi tir giac do la hinh vuong.

VAN DE I. Van dung diu hi¢u nhin biét dé chirng minh mét ti giac 13 hinh vuéng

Bai 1. Cho tam giac ABC vuong tai A. Phan gidc trong AD cua goc A (D € BC). Vé DF L
AC, DE L AB. Chimg minh tr gidc AEDF Ia hinh vudng.
Bai 2. Cho hinh vudéng ABCD. Trén cac canh AB, BC, CD, DA lan luot lay cac diém E, F,
G, H sao cho AE = BF = CG = DH. Chtmg minh t&r giac EFGH 1a hinh vudng.
Bai 3. Cho tam giac ABC vuédng tai A, M 13 mot diém thudc canh BC. Qua M vé cac dudng
thang song song véi AB va AC, chiing cit cic canh AB, AC theo thtr tyr tai E va F.
a) Tu giac AFME 1a hinh gi?
b) Xac dinh vi tri diém M trén canh BC dé ttr giac AFME 14 hinh vuong.
Bai 4. Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB =2AD. Goi E, F theo thtr ty 1a trung diém cua AB,
CD. Goi M la giao diém cua AF va DE, N 1a giao diém cta BF va CE.
a) Tu giac ADFE la hinh gi?
b) Tt giac EMFN la hinh gi?
Bai 5. Cho tam gidc ABC. Dung ra phia ngoai tam gidc cac hinh vuong ABCD va ACEF.
Goi Q, N 1an luot 1a giao diém cac dudng chéo cia ABCD va ACEF; M, P lan luot 13
trung diém BC va DF. Chirng minh rang tir gi<c MNPQ 14 hinh vudng.

VAN DE II. Vén dung kién thirc hinh vudng dé gidi toan

Bai 1. Cho hinh vuong ABCD. Trén canh cac AD, DC lan luot léy cac diém E, F sao cho
AE = DF. Goi M, N lan luot 13 trung diém cua EF, BF.
a) Chimg minh cac tam giac ADF va BAE bang nhau.
b) Chiing minh MN vudng goc véi AF.
Bai 2. Cho hinh vuéng ABCD. Trén tia ddi cua tia BA 1ay diém E, trén tia ddi cua tia CB
lay diém F sao cho AE = CF.
a) Chung minh tam giac EDF vuong can.
b) Goi I 1a trung diém ctia EF. Chirng minh BI = DI.
¢) Goi O 1a giao diém ctia hai duong chéo AC va BD. Chimg minh O, C, I thang hang.
Bai 3. Cho tam giac ABC, dung ra phia ngoai tam giac cac hinh vuong ABCD va ACEF.
V& duong cao AH kéo dai HA gap DF tai E. Ching minh rang DI = IF.
Bai 4. Cho hinh binh hanh ABCD. V& vé phia ngoai hinh binh hanh, hai hinh vuéng ABEF
va ADGH. Chimg minh:
a) AC=FH va AC L FH.
b) Tam gidc CEG la tam giac vudng can.
Bai 5. Cho doan théng AB va diém M thuoc doan théng d6. Ve vé mot phia cia AB, cac
hinh vuong AMCD, BMEF.
a) Chung minh AE vudng gbc véi BC.
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b) Goi H 1a giao diém cia AE va BC. Ching minh ba diém D, H, F thang hang.
¢) Chting minh duong thang DF ludn di qua mot diém cd dinh khi M di chuyén trén
doan thang cd dinh AB.
DS: ¢) DF di qua K (K = AF n AC).
Bai 6. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh CD ldy diém M. Tia phan giac clia goc ABM cit
AD ¢ I. Chirng minh rang: BI < 2 ML
Bai 7. Cho hinh vuéng ABCD. Lay diém E thuoc duong chéo AC. Ké EF L AD, EG L CD.
a) Ching minh rang: EB = FG va EB L FG.
b) Chimg minh rang: Cac dudng thang BE, AG, CF dong qui.
Bai 8. Cho tam gidc ABC. V€ ra phia ngoai tam gidc ABC, cac hinh vuong ABDE va
ACFG. V& hinh binh hanh EAGH. Ching minh rang:
a) AK=BC va AH | BC.
b) Cac duong thang KA, BF, CD ddng qui.

BAI TAP ON CHUONG I

Bai 1. Cho tr giac ABCD. Goi E, F, G, H 1an luot 1a trung diém cua AB, BC, CD, DA. Céc
duong chéo AC, BD cua tir gidc ABCD thod di€u kién gi thi tir giac EFGH la:

a) Hinh chir nhét. DS: AC L BD.
b) Hinh thoi. DS: AC = BD.
c¢) Hinh vudng. DS: AC = BDva AC L BD.

Bai 2. Cho tam gidc ABC can tai A, trung tuyén AM. Goi I 1 trung diém cua AC, K 1a
diém dbi ximg ciia diém M qua diém 1.
a) Tu giac AMCK Ia hinh gi?
b) Tt giac AKMB 1a hinh gi?
¢) C6 truong hop nio cua tam giac ABC dé tir gidc AKMB 1a hinh thoi.

DS: a) AMCK la hinh chir nhdt b) AKMB la hinh binh hanh ¢) Khong.
Bai 3. Cho tam giac ABC vuong tai A. V& phia ngoai tam giac, v€ cac hinh vuong ABDE,
ACGH.

a) Chung minh tir gidc BCHE 14 hinh thang can. .
b) Vé duong cao AK cua tam giac ABC. Ching minh AK, DE, GH dong qui.
DS: b) Dong qui tai F véi F = DE NGH . ‘
Bai 4. Cho hinh thang can ABCD v61 AB // CD. Goi M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cta
AB, BC, CD, DA.
a) Tt giac MNPQ 1a hinh gi?
b) Cho biét dién tich ttr gidc ABCD bang 30cm?. Tinh dién tich t giac MNPQ.
DS: a) MNPQ la hinh thoi  b) Sy p, =15cm”.

Bai 5. Cho tam giac ABC vudng tai A, trung tuyén AM. Goi D 1a trung diém cta AB, E 1a
diém dbi ximg ciia diém M qua diém D.
a) Ching minh diém E dbi ximg véi diém M qua dudng thang AB.
b) Cac tir gisc AEMC, AEBM la hinh gi?
¢) Cho BC =4cm. Tinh chu vi tir giac AEBM.
d) Tam giac vudng thoa diéu kién gi thi AEBM la hinh vudng.
DS: b) AEMC la hinh binh hanh, AEBM la hinh thoi ¢) Py =8cm d) AABC

vuong can.
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Bai 6. Cho hinh binh hanh ABCD, O 1a giao diém hai dudng chéo. Goi M, N lan luot 14
trung diém cua cac canh AD, BC. Cac duong thang BM, DN cat duong chéo AC tai
P, Q.
a) Chung minh AP =PQ = QC.
b) Tu giac MPNQ 1a hinh gi?

¢) Xéc dinh ti 6 g_g d& MPNQ 13 hinh chit nhat.

d) Xac dinh goc ACD dé MPNQ 14 hinh thoi.

e) Tam gidc ACD thoa mén diéu kién gi ¢ MPNQ 1a hinh vuéng,

DS: b) MPNQ la hinh binh hanh c) g—g =3 d) ACD =90°
e) AACD vuong tai C va CA=3CD.

Bai 7. Cho hinh thoi ABCD, O 1a giao diém cua hai dudng chéo. V& duong thing qua B

song song v4i AC, duong thang qua C song song voi BD, hai dudng thang d6 ct
nhau ¢ K.

a) Tu giac OBKC la hinh gi?

b) Ching minh AB = OK.

¢) Tim diéu kién cta hinh thoi ABCD dé OBKC 1 hinh vudng.

DS: a) OBKC la hinh chit nhat ¢) ABCD la hinh vuong.
Bai 8. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 BC = 2AB va A =60". Goi E, F lan luot 1 trung diém
cua BC va AD.

a) Tu giac ECDF 1a hinh gi?
b) Tt giac ABED 1a hinh gi?
¢) Tinh sb do ctia géc AED.
PS: a) ECDF la hinh thoi ~ b) ABED la hinh thang cdn c¢) AED =90°.
Bai 9. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi E, F theo thtr tu 14 trung diém ctiia AB, CD.
Goi O 1a trung diém cta EF. Qua O vé& dudng thang song song véi AB, cat AD va
BC theo thir tu tai M va N.
a) Tu giac EMFN la hinh gi?
b) Hinh thang ABCD c¢6 thém diéu kién gi 4 EMFN 1a hinh thoi.
¢) Hinh thang ABCD c¢6 thém diéu kién gi ¢¢ EMFN 1a hinh vuéng.
DS: a) EMFN la hinh binh hanh b) ABCD la hinh thang cdn
¢) ABCD la hinh thang cdn va co hai dwong chéo vuong goc.
Bai 10. Cho tam giac ABC vudng tai A vé1 AB = AC =a.
a) LAy diém D trén canh AC va diém E trén canh AB sao cho AD = AE. Céac dudng
thang vudng goc voi EC vé tir A va D 1an luot cat canh BC 6 K va L. Ching minh BK
=KL.
b) Mot hinh chir nhat APMN thay ddi c6 dinh P trén canh AB, dinh N trén canh AC va
c6 chu vi ludn bang 2a. Piém M di chuyén trén dudng nao?
¢) Chting minh khi hinh chit nhat APMN thay d6i thi duong vudng goc vé tir M xudng
duong chéo PN ludn di qua mot diém cd dinh.
BS: b) M di chuyén trén canh BC ~ ¢) HM di qua diém I c6 dinh (véi ACIB la hinh
vuong).
Bai 11. Cho hinh vuong ABCD. E 1a diém trén canh DC, F 1a diém trén tia ddi cua tia
BC sao cho BF = DE.
a) Chung minh tam giac AEF vuong can.
b) Goi I 13 trung diém ctia EF. Chtrng minh I thudc BD.
¢) Liy diém K d6i xting véi A qua I. Chimg minh tir gidc AEKF 14 hinh vudng.
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Bai 12. Cho hinh binh hanh ABCD c6 AD = 2AB, A=60°. Goi E va F 1an luot 1a
trung diém ciia BC va AD.
a) Ching minh AE | BF.
b) Ching minh tir gidc BFDC la hinh thang can.
¢) Liy diém M dbi ximg ciia A qua B. Ching minh tir giac BMCD 14 hinh chit nhat.
d) Chtmg minh ba diém M, E, D thang hang.
Bai 13. Cho tam giac ABC vuodng tai A c6 BAC =60°. Ké tia Ax song song v6i BC.
Trén Ax lay diém D sao cho AD = DC.
a) Tinh s6 do cac goc BAD , DAC.
b) Ching minh tir gidc ABCD la hinh thang can.
¢) Goi E 1a trung diém cua BC. Chirng minh tir gid&c ADEB 14 hinh thoi.

Bai 14. Cho ABCD Ia hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q lan luot la trung diém ciia AB,

BC, CD, DA. Goi K 1a giao diém cia AC va DM, L 14 trung diém ctia BD va CM.
a) Tt giac MNPQ 1a hinh gi?
b) Tt giac MDPB la hinh gi?
¢) Chung minh: AK = KL =LC.

Bai 15. Cho hinh binh hanh ABCD c6 AB = 2AD. Goi E, F tht ty 1a trung diém cua

AB va CD.
a) Cac tir giac AEFD, AECF la hinh gi?
b) Goi M la giao diém ciia AF va DE, N 1a giao diém cta BF va CE. Ching minh rang
tor gidc EMFN 14 hinh chir nhat.
¢) Hinh binh hanh ABCD noi trén ¢ thém diéu kién gi dé EMFN 14 hinh vuong?

Bai 16. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong trung tuyén AM. Goi H 1a diém d6i
xing véi M qua AB, E 1a giao diém ciia MH va AB. Goi K 1a diém dbi xtng véi M
qua AC, F 1a giao diém ctia MK va AC.

a) Xac dinh dang cua tr giac AEMF, AMBH, AMCK.
b) Chimg minh rang H d6i xtmg v6i K qua A.
¢) Tam giac vuéng ABC c6 thém diéu kién gi thi AEMF la hinh vuéng?

[ CHUONG II: PA GIAC ]

1. Dinh nghia
e Da gidc 16i la da gidac luon nam trong mot nira mdt phang co bo la dwong thang chira
bat ki canh nao cua da gidc do.
e Da gidc déu la da gidc co tat ca cac canh bang nhau va tat ca cdc goc bang nhau.
2. Mot so ket qua
e Tong cdic géc cia da gidc n canh bang (n—2).180°.
(n-2).180°
—

e Moi goc cua da giac déu n canh bang

e S6 cdc dwong chéo ciia da gidc n canh bdng n(n_—?;)

3. Dién tich

on '3 .7 N ” ’ A 7. A ’ 7. ’ 1
e Di¢n tich tam gidac bang nwa tich mot canh voi chiéu cao wng voi canh do: S = Ea.h.

in o, ., A s . . , . 1
e Di¢n tich tam gidac vuéng bang nura tich hai canh goc vuong: S = Eab.
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e Dién tich hinh chiv nhdt bang tich hai kich thwéc ciia né: S =ab.

e Dién tich hinh vuéng bang binh phirong canh ciia né: S =a°.

e Dién tich hinh thang bang nira tich ciia tong hai ddy véi chiéu cao: S = %(a +b)h.

e Di¢n tich hinh binh hanh bcfng tich cia mot canh véi chiéu cao ung voi canh do:
S=ah.

e Dién tich hinh thoi bang nita tich hai dwong chéo: S = %dldz.

Bai 8. Cho hinh thoi ABCD c6 A =60°. GoiE, F,G,H lan lugt 14 trung diém cua cac canh
AB, BC, CD, DA. Ching minh da giac EBFGDH 1a luc giac déu.

Bai 9. Cho tam gidc ABC, O 1a trong tim cila tam giac. Goi E, F, G lan luot 1a cac diém doi
xtng véi diém O qua trung diém cua AB, BC, AC. Ching minh lyc gidac AEBFCG 1a
luc gidc déu.

Bai 10. Cho ngii giac ABCDE c6 céc canh bang nhau va A=B=C.

a) Chung minh tir gidc ABCD Ia hinh thang cén.
b) Chimg minh ngii giac ABCDEF la ngii giac déu.
Bai 11. Cho ngii giac déu ABCDE. Goi K 14 giao diém cua hai duong chéo AC va BE.
a) Tinh s6 do mdi goc ciia ngil giac.
b) Ching minh CKED la hinh thoi.

Bai 12. Cho hinh chit nhat ABCD. E 1a diém bat ki ndm trén duong chéo AC. Pudng
thang qua E, song song v&i AD cat AB, DC lan luot tai F, G. Puong thang qua E, song
song voi AB cat AD, BC lan lugt tai H, K. Chiing minh hai hinh chit nhat EFBK va
EGDH c¢6 cung dién tich.

Bai 13. Cho tam giac ABC. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cia cac canh AB, AC. V&
BP L MN, CQ L MN (P, Q € MN).

a) Chirng minh tr gidac BPQC 1a hinh chi nhat.
b) Chimg minh Sy, =S ,5¢ -

Bai 14. Cho hinh vuéng ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cia AB, CD. Ching

minh céc tir gilc ADCM va ABCN c6 dién tich bang nhau.

Bai 15. Cho hinh thang vudéng ABCD (A=D=90°), AB = 3cm, AD = 4cm va
ABC =135 Tinh dién tich cta hinh thang d6.

. _ 2
DS SABCD =20cm”.

Bai 16. Cho tam giac ABC vudng tai A. V& phia ngoai tam giac, v& cac hinh vudng

ABDE, ACFG, BCHI. Chtmg minh Sy, =S, 0 + S,

Bai 17. Dién tich hinh binh hanh bang 24cm”. Khoang cach tir giao diém cua hai
duong chéo dén cac duong thang chura cac canh hinh binh hanh bang 2cm va 3cm.
Tinh chu vi cda hinh binh hanh.

bS: Pygcp =20cm.

Bai 18. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi K, O2 E, N 1a trung diém cua AB, BC, CD,
DA. Céac doan thang AO, BE, CN va DK cat nhau tai L, M, R, P. Chitng minh

SABCD = S‘SMLPR :

Bai 19. Cho tam giac ABC. Goi E, F lan luot 1a trung diém cioa BA, BC. Ly diém
M trén doan thang EF (M # E, M # F). Chting minh S s T Semc = Suac -
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Bai 20. Cho tam gidc ABC can tai A, diém M thudc day BC. Goi BD la duong cao
ctia tam giac ABC; H va K chan dudng vudng goc ké tir M dén AB va AC. Chung
minh: MH + MK =BD .

Bai 21. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi K va L 1a hai diém thudc canh BC sao cho
BK = KL = LC. Tinh ti s6 dién tich cia:

a) Cac tam giac DAC va DCK.
b) Tam giac DAC va tu giac ADLB.
c) Céc tr giac ABKD va ABLD.

DS Cl) SDAC :i b) SDAC :E C) SABKD :i'
Spex 2 SapLs O SABLp S )
Bai 22. Cho tam gidc ABC, hai duong trung tuyén AM, BN cdt nhau tai G. Dién tich
tam gidc AGB bang 336¢m? . Tinh dién tich tam giac ABC.
DS: S 5 = 1008cm?>.
Bai 23. Cho tam giac ABC. Trén canh AB lay diém D sao cho BD = 3DA, trén canh

BC lay diém E sao cho BE = 4EC. Goi F 1a giao diém ciia AE va CD.
a) Chung minh: FD = FC.
b) Chung minh: S, ., =2S,,,.
Bai 24. Cho tam giac déu ABC, duong cao AH va diém M thudc mién trong clia tam
gidc. Goi P, Q, R 1an luot 1a chan dudng vudng goc ké tir M dén BC, AC, AB.
Ching minh: MP + MQ + MR=AH. 7
Bai 25. Cho tam giéc ABC. Goi M, N lét} luot 1a trung diém cua céc’ce_mh AC, AB.
Tur N ké duong thang song song vd1 BM cat dwong thang BC tai D. Biét dién tich tam
giac ABC béng a(em?).
a) Tinh dién tich hinh thang CMND theo a.
b) Cho a=128¢m? va BC =32cm. Tinh chiéu cao ctia hinh thang CMND.

DS:a) Seynp = a(em?) b) h=4(cm).

Bai 26. * Cho tr giac ABCD. Kéo dai AB mot doan BM = AB, kéo dai BC mdt doan
CN = BC, kéo dai CD mdgt doan DP = CD va kéo dai DA m¢t doan AQ = DA. Chtling
minh Sunpo =5-Sascp
HD: Tir Sppo =2Spacs Syng =2Sasc Soam = 2Spag> Spnc =2Sppc = dpem.

Bai 27. * Cho tam giac ABC v61 BC = a, CA = b, AB = ¢ va ba duong cao Gng véi
ba canh lan luot c6 do dai h,, h,, h.. Goi r la khoang cach tur giao diém cua ba duong
phan giac clia tam gidc dén mot canh cia tam giac. Ching minh hi + hi Jrhi = l

a b e T

Bai 28. * Cho tam giac ABC. Goi M, N, P Ia cac diém lan luot nam trén cac canh
BC, CA, AB cua tam giac sao cho cac duong thang AM, BN, CP dong qui tai diém O.
Chirng minh
Chung minh: ﬁﬂﬂ =1.

PB MC NA
HD: Tir Sacp _ Saop _AP - Saoc _AP (1). Twong tw SaoB _BM ), Sgoc _CN
Sgcp Spop  PB Spoc  PB a0c MC Saop  NA
3)

Nhén (1), (2), (3), vé theo vé, ta dwoc dpcm.
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Bai 29. Cho tir giac ABCD. Goi M, P, N, Q lan luot 1a trung diém céc canh AB, BC,
CD, AD; O la giao diém cua MN va PQ. Chirng minh:

Swpo -

1
b) S40p +Spoc = ESABCD .
HD: Ve AA’, BB', MM’ vudng goc voi PQ. 7
Bai 30. Cho tur giac ABCD. Qua diém B v€ duong thang song song v&i duong chéo
AC. Puong thang d6 cit canh DC ¢ E. Chimg minh:
HD: Chii y: Spyp = Spqc-
Bai 31. Cho tir gidc ABCD c6 AC = 10cm, BD = 12cm. Hai duong chéo AC va BD
cat nhau tai O. Biét AOB =30". Tinh dién tich tir giac ABCD.
DS: S, pep =30cm®.
Bai 32. Cho hinh thang can ABCD (AB // CD). Goi I, J, K, L lan luot 13 trung diém
cia AB, BC, CD, DA.
a) Tu giac IJKL la hinh gi?
b) Cho biét dién tich hinh thang ABCD bang 20¢m?. Tinh dién tich tir giac IJKL.
DS: a) KL la hinh thoi b) S,k =10cm?>.

Bai 33. Cho hinh binh hanh ABCD. V& phan gidc AM cua goc A (M € CD), phan
gidc CN cuia goc C (N € AB). Cac phan giac AM, CN lan luot cat BD tai E va F.
Chung minh dién tich hai tr giac AEFN va CFEM bang nhau.

HD: AEFN va CFEM la hai hinh thang ¢6 cdc canh day twong vmg bang nhau va
cung chiéu cao nén cé dién tich bang nhau.

a) S,00 *Spop =

SapE = SABCD .

BAI TAP ON CHUONG II

Bai 1. Ct}o hinh chitr nhat ABCD c6 AB =12 cm, AD = 6,8 cm. Goi H, [, E, K 1a céc trung
diém tuong img cua BC, HC, DC, EC.
a) Tinh dién tich tam giac DBE.
b) Tinh dién tich t&r gidc EHIK.
DS: a) Sppy =20,4cm? b) Sk =8,55¢em™.
Bai 2. Cho hinh vuéng ABCD c6 tam d6i xing O, canh a. Mot goc vudng xOy cb tia Ox
cit canh AB tai E, tia Oy cat canh BC tai F. Tinh dién tich tr gidc OEBF

02

DS Soppr =Saon 1

Bai 3. Tinh dién tich mot hinh thang vudng, biét hai day c6 do dai 6 cm va 9 cm, goc tao
boi canh bén va ddy 16n c6 s6 do bang 45°.
DS: S, ep =22,5cm’”.
Bai 4. Cho hinh thang ABCD c6 d6 dai hai day AB = 5cm, CD = 15c¢m, d6 dai hai duong
chéo AC = 16cm, BD = 12cm. Tu A vé duong thang song song voi BD, cat CD tai E.
a) Chung minh tam giac ACE la tam gidc vuong.
b) Tinh dién tich hinh thang ABCD.

DS:b) Sypep = 96cm?.
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Bai5.Goi O 13 diém nim trong hinh binh hanh ABCD. Chang minh:

Saso T Scpo =Ssco T Spao
1
HD: 8,50 +Scpo =Ssco +Spao = ESABCD .

Bai 6. Cho hinh chit nhat ABCD, O la diém nam trong hinh chit nhat, AB=a, AD=b. Tinh
tong dién tich cac tam gidc OAB va OCD theo a va b.

1 1
HD: SOAB +S0DC ZEABAD =5ab .

Bai 7. Cho tam giac ABC. Goi M la trung diém canh AB. Trén canh AC, liy diém B sao
cho AN =2NC. Goi I 1a giao diém ctia BN va CM. Chung minh:
a) Spc=S,c- b) BI =3IN .
Bai 8. Cho tam gidc ABC. Goi M, N lan luot 13 trung diém ciia AC, BC. Chimg minh

3
Sapnm = Z SABC .

\ 1

Bai 9. Cho hinh chit nhat ABCD. Goi E, F 1a hai diém lan luot trén hai canh AB va DC sao
cho AE = CF; I 1a diém trén canh AD; IB va IC lan luot cat EF tai M va N.
Chirng minh: +S

1
Seu :ZSABC = dpcm.

Siun = Smes

NFC*
\ 1
HD: T Spprc =Sipe =Sppe :ESABCD = dpcm.
Bai 10. Cho tr gidc ABCD. Chiing minh rﬁng ta luén v€ dugc mot tam giac ma di¢n

tich ctia n6 bang dién tich tir gidc ABCD. ,
HD: Qua B, vé dwong thang song song voi AC, cat DC tgi E. Suy ra dwoc

Sape =Sascp-

Bai 11. Cho tam giac ABC va diém D trén canh BC. Hiy chia tam gidc ABC thanh
hai phan c6 dién tich bang nhau bai mot duong thang di qua D.

HD: Xét hai truong hop:
— Néu D la trung diém ciia BC thi AD la dwong thang can tim.
— Néu D khéng la trung diém cia BC. Goi I la trung diém BC, vé IH // AD (H € AB).

T S,py =S4p; = DH la duong thang can tim.

Bai 12. Cho tam gidc ABC c6 BC = a, dudng cao AH = 4. Tir diém I trén dudng céo
AH, v& duong thang song song voi BC, cat hai canh AB, AC lan luot tai M va N. V&
MQ, NP vudng goc voi BC. bat Al = x.

a) Tinh dién tich t&r gidc MNPQ theo a, 4, x.
b) Xac dinh vi tri diém I trén AH dé dién tich t&r giac MNPQ 16n nhat.
DS:a) Sunpo = —ax(f;l— x) b) max S = % khi x =g =1 la trung diém cua AH.

Bai 13. Cho tam giac ABC va ba dudng trung tuyén AM, BN, CP. Ching minh rang
sau tam giac tao thanh trong tam giac ABC c6 dién tich bang nhau.

Bai 14. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi M, N lan luot 14 trung diém cta AB,
CD. Mot duong thiang song song voi hai day cat AD ¢ E, MN ¢ I, BC ¢ F. Chimg
minh I[E = IF.

HD: Tit Syynp = Spune>Seam

= AEKI = AFHI = EI = FI.

=S

ey SeEpy = Sreny = Seuy =Sy = EK=FH
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Bai 15. Cho tir gidc ABCD. Qua trung diém K ciia dudng chéo BD, vé& duong thang
song song voi dudng chéo AC, cit AD tai E. Ching minh CE chia ttr giac thanh hai
phan c6 dién tich bang nhau.

HD: Xét cac truong hop:
a) E thuéc doan AD b) AC qua trung diém K cia BD ¢) E nam ngodi doan thang
AD.

Bai 16. Cho tam giac ABC. Trén canh AC lay cac diém M, N sao cho AM = MN =
NC. Puodng thang qua M, song song voi AB, cat duong thang qua N song song voi
BC tai O. Chung minh OA, OB, OC chia tam giac ABC thanh ba phﬁn c6 dién tich
bang nhau.

Bai 17. * Cho ngii gidc ABCDE. Hiy v& mot tam giac c6 dién tich bang dién tich ngii
giac ABCDE.

HD: Ve BH // AC (H € DC), EI// AD (I € DC) = S, pcpr =Sum -

[ CHUONG III: TAM GIAC PONG DANG ]

I. PINH Li TA-LET TRONG TAM GIAC — TINH CHAT PUONG PHAN GIAC

1. Ti s6 ciia hai doan thing
o Ti s6 cia hai doan thcfng la t s6 do dai cua chung theo cung mot don vi do.
o Ti s6 cua hai doan thcfng khong phu thuoc vao cach chon don vi do.
2. Poan thing ti 1§
Hai doan thcfng ABva CD dgl ti I¢ voi hai doan thcfng A'B’va C'D’ néu ¢é ti I¢ thirc:
ﬁ A'B' ha AB CcD

co cp Y aB D
3. Pinh li Ta-lét trong tam giac
Néu mét dwong thang song song véi mot canh ciia tam gidc va cdt hai canh con lai thi
né dinh ra trén hai canh dé nhitng doan thang twong iing ti 18,
AB' _AC' AB' AC' AB _AC
AB AC'BB CC'BB CC
4. Pinh li Ta-lét ddo
Néu mét duong thcfng cdt hai canh ciia mot tam giac va dinh ra trén hai canh do nhitng
doan thang twong iing ti 1é thi dwong thang dé song song véi canh con lai ciia tam gidc.
AB_AC gy Be
BB (CC

B'C' || BC=

5. HE qua
Néu mét dwong thang cdt hai canh ciia mét tam gidc va song song véi canh con lai thi
no tao thanh mot tam giac moi co ba canh twong ung ti 1¢ voi ba canh cua tam gidac da
cho.

AB' _AC' BC'

AB  AC BC

Chii y: Hé qua trén van diing cho trwong hop dwong thiang song song véi mot canh va

cat phcfn keo dai cua hai canh con lai.

A
C'ﬁ/ B’
A
B’ C B C
! AN
B B C

c

B'C' || BC=

Trang 20




Trin Viin Chung PT: 0972.311.481 Hinh hoc 8

6. Tinh chit duwdng phan giic trong tam gic

Trong tam giac, duong phan giac ctia mot goc chia canh d6i dién thanh hai doan thang

ti 1€ voi1 hai canh ké hai doan ay.

DB _AB _EB
AD, AE la cac phdn giac trong va ngodi cua goc BAC = = =428
P & & & & DC AC EC
7. Nhic lai mét s6 tinh chit cia ti 1§ thirc
ad = bc
a b
c d
% = 2 =Jaxtb ctd
b d
a_c_atc_a-c
b d b+d b-d
VAN DE I. Tinh @9 dai doan thiang
Bai 34. Cho tam gidc ABC, G la trong tdim. Qua G vé& dudng thang song song véi

canh AC, cét cac canh AB, BC lan luot & D va E. Tinh d0 dai doan théng DE, biét
AD + EC =16¢m va chu vi tam giac ABC bang 75¢m.
HD: Ve DN // BC = DNCE la hbh = DE = NC. DE = 18 cm.

Bai 35. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Pudng thang song song hai day cat canh
AD tai M, cit canh BC tai N sao cho MD = 3MA.

a) Tinh ti s6 5.
NC

b) Cho AB = 8cm, CD =20cm. Tinh MN.

HD: ) Vé AQ // BC, cit MN tai P = ABNP, PNCOQ I cic hbh = x—g 1

b) Vé PE // AD = MPED la hbh = MN = 11 cm.
Bai 36. Cho tam giac ABC. Trén cac canh AB, AC lan luot lay cac diém B’, C’ sao
cho % = % Qua B’ vé& duong thang a song song v6i BC, cat canh AC tai C"'.
a) So sanh d6 dai cac doan thang AC’ va AC"".
b) Chung minh B'C’ // BC.
HD: a) AC"=A4C"”  b) C"trung v6i C” = B'C"// BC. ’
Bai 37. Cho tam gidc ABC, duong cao AH. Buong thang a song song véi BC cat cac
canh AB, AC va duong cao AH lan luot tai B', C', H'.
a) Chung minh AR _ —B ¢
AH BC

b) Cho AH':%AH va dién tich tam giac ABC 1a 67,5¢m”>. Tinh dién tich tam giac
AB'C’.

1
HD: b) Sype = §SABC
Bai 38. Cho tam giac ABC. Goi D 1a diém chia canh AB thanh hai doan thang c6 do

= 7,5cm2.
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dai AD = 13,5¢cm, DB = 4,5c¢cm. Tinh ti sb cac khoang cach tur céac diém D va B dén

canh AC.
DN

HD: Ve BM 1 AC, DN 1 AC = W:OJS'
Bai 39. Cho tam gidc ABC ¢6 BC = 15cm. Trén duong cao AH lay cac diém L, K sao
cho AK = KI=1IH. Qual va K v€ cic duong théng EF // BC, MN // BC (E, M € AB;

F,N € AC).

a) Tinh d¢ dai cac doan thang MN va EF.

b) Tinh dién tich tir gidc MNFE, biét rang dién tich cta tam gidc ABC 1a 270cm?.
HD: a) EF = 10 cm, MN = Scm b) Syurg = %SABC —90cm?.

Cho tir giac ABCD, O la giao diém cia hai duong chéo. Qua diém I thudc

Bai 40.
doan OB, v& dudng thang song song v&i dudng chéo AC, cit cac canh AB, BC va cac

tia DA, DC theo tht ty tai cac diém M, N, P, Q.
a) Chung minh: M _ 1B va M =EQ

OA OB IP ID OB
IN

= E .
HD: Swr dung dinh li Ta-lét. i i
Bai 41. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E lé} trung diém cua canh AB, F 1a trung di€ém

cta canh CD. Ching minh rang hai doan thang DE va BF chia duong chéo AC thanh

b) Chuing minh: M
P

ba doan bang nhau.
HD: Goi M, N lan luot la giao diém cua DE va BF voi AC. Chung minh: AM = MN =

NC.
Cho hinh thang ABCD (AB // CD). V& duong thang song song vdi canh AB,

Bai 42.

cit canh AD & M, cit canh BC & N. Biét rﬁng %:ﬂ:ﬂ. Chtrng minh réng:

MA NB n
MN = mAB +nCD '
m+n
HD: Goi E la giao diém ciia MN véi AC. Tinh duoc EN = m AB,ME = "_cD.
m+n m+31
Bai 43. Cho tir giac ABCD c6 cac goc B va D 1a goc vuong. Tur mot diém M trén
MP

duong chéo AC, v MN L BC, MP L AD. Chimg minh: AZ—B+ o

HD: Tinh riéng timg ti so M; E, roi cong lai.
AB CD

Bai 44. Cho hinh binh hanh ABCD. M6t cat tuyén qua D, cat duong chéo AC ¢ 1 va

cit canh BC ¢ N, cit dudng thang AB & M.

a) Ching minh rang tich AM.CN khéng phu thudc vao vi tri ciia cat tuyén qua D.

b) Ching minh hé thic: ID? = IM.IN .
Bai 45. Cho tam gidc ABC. Trén cac canh AB, AC lan luot léy cac diém B, C'.
Chimg minh; ~asc_ _ AB AC
S.per ABAC

HD: Vé cac dwong cao CHva C'H' = £:ﬂ
AC' CH' o )
Cho tam gidc ABC. Trén cac canh AB, BC, CD lay lan lugt cac diém D, E, F

Bai 46.
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sao cho AD :%AB , BE :iBC , CF :%CA. Tinh dién tich tam giac DEF, biét rang

dién tich tam giac ABC bang a*(cm?).
HD: Spep = Scer = Sapr :%SABC = Sper :%az(cmz)'
Bai 47. Cho tam giac ABC. Trén canh AB lay diém K sao cho % = % Trén canh BC
ly diém L sao cho % :% . Goi Q 14 giao diém cia cac dudng thang AL va CK. Tinh

dién tich tam giac ABC, biét dién tich tam gidc BQC bang a’(cm?).

S S
HD: veLMy/cK. 22 _2ae % g Tg Temd).
S 7 4 4
BLA  OCLA o i
Bai 48. Cho tam gidc ABC. Trén cac canh AB, BC, CA lay lan lugt cac diém D, E, F

sao cho:
AD BE CF 1
AB BC CA 3
Tinh dién tich tam gi4c tao thanh béi cac duong thang AE, BF, CD, biét dién tich tam
giac ABC 1a S.
HD: Goi M, P, T lan lwot la giao diém cia AE va CD, AE va BF, BF va CD.

Oua D vé DD/ AE. Tinh duoc %:1:%—9 6 2g =2

6 CD 7 :’>SCMA:7SCAD:7 ABC:7S-

1
Sypr =Sapc —Scaa +Sapp T Spre) = 75 .

VAN DE II. Chirng minh hai dwong thiang song song

Bai 1. Cho hinh chir nhat ABCD. Trén cac canh AB, BC, CD, DA lan luot 13y cac diém E,
F, G, H sao cho ﬂzﬂ:gzﬁ_
AB AD CB CD
a) Chung minh tir gidc EFGH 1a hinh binh hanh. 7
b) Chiing minh hinh binh hanh EFGH c6 chu vi khong doi.

HD: b) Goi 1, J la giao diém ciia AC véi HE va GF = Py, =2(Al + 1] +JC)=2AC.

Bai 2. Cho hinh thang ABCD (AB // CD), M 14 trung diém ciia CD. Goi I 14 giao diém cua
AM va BD, K 14 giao diém cia BM va AC.
a) Chung minh IK // AB.
b) Puong thang 1K cit AD, BC lan luot ¢ E va F. Ching minh EI = IK = KF.
HD: a) Chirng minh M :@: IK || AB.
IA KB
Bai 3. Cho hinh thang ABCD c6 day nho CD. Tir D, vé duong thang song song véi canh
BC, cat AC tai M va AB tai K. Tir C, v& duong thang song song véi canh bén AD, cat
canh day AB tai F. Qua F, v& duong thang song song v&i duong chéo AC, cat canh
bén BC tai P. Ching minh rang:
a) MP song song véi AB.
b) Ba duong thang MP, CF, DB dong qui.
HD: b) Goi I la giao diém ciia DB véi CF. Chitng minh P, I, M thang hang.
Bai 4. Cho t giac ABCD, O la giao diém cia hai duong chéo AC va BD. Puong thang
song song v6i BC qua O, cat AB ¢ E va duong thang song song v6i CD qua O, cit AD
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o F.
a) Chung minh duong thellqng EF song song vo1 duong chéo BD. ‘
b) Tt O v€ cac duong thang song song vo1 AB va AD, cat BC va DC lan luot tai G va
H. Chung minh h¢ thue: CG.DH = BG.CH.
HD: a) Chitrng minh % = % b) Dung két qua cdu a) cho doan GH.
VAN DE III. Tinh chit dwong phin gidc ciia tam gidc

Bai 1. Cho tam gidc ABC c4n & A, BC = 8cm, phan giac ciia goc B cit duong cao AH ¢ K,

AK 3
AH 5
a) Tinh d¢ dai AB.

b) Pudng thang vudng goc véi BK cat AH ¢ E. Tinh EH.
HD: a) AB = 6cm b) EH = 8,94 cm.
Bai 2. Cho tam giac ABC c6 do dai cac canh AB = m, AC = n; AD la dudong phan giac
trong ciia goc A. Tinh ti s6 dién tich ciia tam gidc ABD va tam giac ACD.

HD: 248D ™
Sacp 1

Bai 3. Cho tam gidc ABC can ¢ A, phan giac trong BD, BC = 10cm, AB = 15cm.
a) Tinh AD, DC.
b) Puong phan giac ngoai ciia goc B cua tam gidc ABC cit dudng thang AC tai D'
Tinh D'C.
HD: a) DA = 9cm, DC = 6cmb) D'C = [0cm.
Bai 4. Cho tam gidc ABC, trung tuyén AM va dudng phan giac trong AD.
a) Tinh dién tich tam giac ADM, biét AB = m, AC = n (n > m) va dién tich AABC bang
S.
b) Cho n = 7em, m = 3cm. Dién tich tam gidc ADM chiém bao nhiéu phan trim dién
tich tam giac ABC?
HD: a) S,py :% ABC
Bai 5. Cho tam giac ABC c6 AB = 5cm, AC = 6cm, BC = 7cm. Goi G la trong tdm tam giac
ABC, O la giao diém ciia hai dudng phan giac BD, AE.
a) Tinh d6 dai doan thang AD.
b) Chimng minh OG // AC.
HD: a) AD =2,5cm b) OG // DM = OG // AC.
Bai 6. Cho tam gidc ABC, trung tuyén AM, dudng phan giac cia goc AMB cit AB & D,
duong phan gidc ciua goc AMC cit canh AC ¢ E. Chiing minh DE // BC.
p: PA_EA _ pE ) BC.
DB C
Bai 7. Cho tam giac ABC (AB < AC), AD la phan giac trong ctia goc A. Qua trung diém E
ctia canh BC, v& duong thang song song véi AD, cit canh AC tai F, cat duong thang
AB tai G. Chimg minh CF = BG.
. BG _ BECD.BA _CD.AB _

" CF BDCEAC BDAC
Bai 8. Cho tam gidc ABC va ba duong phan giac AM, BN, CP cit nhau tai O. Ba canh AB,
BC, CAtilévoi 4,7, 5.
a) Tinh MC, biét BC = 18cm.

b) S,par =20%S .-
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b) Tinh AC, biét NC — NA = 3cm.
¢) Tinh ti s6 2L .
oC

d) Chiing minh: M8 NC PA _
MC NA PB

e) Chirng minh: L+L+L>L+L+L.
AM BN CP BC CA AB

HD: a) MC = 10cm  b) AC = 11lcm c) —=

¢) VEBD /) AM = BD < 24B = AM < 2ACAB 1 1(1 1).

>—| —+—
AC+ AB AM 2\ AB AC
Tuong tu: L >1(L+Lj L >1(L+Lj = dpcm.
BN 2\AB BC/) CP 2\AC BC
Bai 9. Cho tam giac ABC. Goi I 1a trung diém cta canh BC. Pudng phén giac ciia goc AIB
cat canh AB & M. Puong phan giac cila goc AIC cat canh AC & N.
a) Chimg minh rang MM // BC.
b) Tam gidc ABC phai thoa diéu kién gi dé c6 MN = AI?
¢) Tam gidc ABC phai thoa diéu kién gi dé c6 MN L AI?

HD: a) Chitrng minh AM :ﬂ.
BM CN
Bai 10. Cho hinh thang cin ABCD, day 1én DC, géc D = 60°. Puong phan giac cia

goc D cat duong chéo AC tai I, chia AC thanh hai doan theo ti s6 % va cit day AB tai
M. Tinh cac canh day AB, DC, biét MA — MB = 6cm.

HD: Chiing minh DC = AB + AD = DC = AB + AM = %:% = DC = 66cm, AB =
42cm.

Bai11. Cho hinh binh hanh ABCD. M6t dudng thang cat AB ¢ E, AD & F va cit
dudng chéo AC & G. Chiing minh hé thic: A5 AD _AC

AE AF AG
HD: Vé DM // EF, BN // EF. Ap dung dinh li Ta-1ét vio cdc tam gidc ADM, ABN.

Bai 12. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén canh AB ldy mot diém M va trén canh CD
ldy mot diém N sao cho DN = BM. Chimg minh rang ba duong thang MN, DB, AC
dong qui.

HD:
II. TAM GIAC PONG DANG

1. Khai niém hai tam giac dong dang
a) Pinh nghia: Tam gidc A’B'C’ goi la dong dang véi tam gidc ABC néu:
o ;1 B IAS E’ _ 6‘; A'B _ B'C' _ C'A'
AB BC CA
Chii y: Khi viét ki hiéu hai tam gidc dong dang, ta phdi viét theo diing thir tir cdc cdp
dinh twong ung: AA'B'C'# AABC.
b) Pinh li: Néu mét dwong thang cdt hai canh ciia tam gidc va song song véi hai canh
con lai thi né tao thanh mét tam gidc méi dong dang véi tam gidc da cho.
Chii y: Pinh Ii trén ciing ding trong truong hop dwong thang a cdt phan kéo dai hai
canh cua tam gidac va song song voi canh con lai.
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A A

Nﬁ/l\/l
A
M N B C
B C

/

B C M <N

2. Cac truwong hop ddng dang ciia hai tam giac
Trwong hop 1: Néu ba canh ciia tam gidc ndy ti 1é véi ba canh ciia tam gidc kia thi hai
tam gidc dé dong dang véi nhau.
AB_BC CA
AB  BC
Truwong hop 2: Néu hai canh cia tam gidc nay ti 1é véi hai canh cia tam gidc kia va
hai géc tao béi cdc cdp canh dé bang nhau thi hai tam gidc dé dong dang véi nhau.
AB _AC N_A = MBC'#ABC
AB AC
Truwomg hop 3: Néu hai goc ciia tam gidc nay lan lwot bang hai géc ciia tam gidc kia
thi hai tam gidc dé dong dang vo’z nhau
A= A B'=B = AA'B’C’ # AABC
3. Cac trwong hop dong dang cua tam giac vuong
Trwong hop 1: Néu tam gidc vuéng nay co mgt géc nhon bang géc nhon ciia tam gidc
vudng kia thi hai tam gidc vuéng dé dong dang véi nhau.
Truwong hop 2: Néu tam gidc vudng nay c6 hai canh géc vuong ti 1é véi hai canh géc
vudng cia tam gidc vuéng kia thi hai tam gidc vuéng dé dong dang véi nhau.
Truwong hop 3: Néu canh huyén va mét canh géc vuéng cia tam gidc vuong nay ti 1é
v6i canh huyén va canh géc vudng cia tam gidc vuéng kia thi hai tam gidc vuéng doé
dong dang véi nhau.
4. Tinh chit ciia hai tam giac dong dang
Néu hai tam gidc dong dang véi nhau thi:
oTi s5 hai dwong cao twong g bang ti s6 dong dang
oTi s0 hai duwong phan gzac tuwong ung bang 1 sO dong dang.
oTi s0 hai duong trung tuyen fwong itng bang ti s6 dong dang.
o Ti s6 cdc chu vi bang ti s6 dong dang.
o Ti s6 cdc dién tich bang binh phirong ti s6 dong dang.

= AA'B'C"# AABC

VAN DE I. Sir dung tam giic dong dang dé tinh toan

Bai 1. Cho tam giac A'B'C’ dong dang vé6i tam giac ABC theo ti s6 £.
a) Tinh ti s0 chu vi cta hai tam giéc.
b) Cho & =% va hiéu chu vi cua hai tam gidc 12 40dm. Tinh chu vi ctia mdi tam giéc.

!

HD: a) ~= b) P'=60(dm),P =100(dm).

Bai 2. Cho tam giac A'B'C’ dong dang véi tam giac ABC theo ti sO k :g. Tinh chu vi cua

tam gidc ABC, biét chu vi ciia tam gidc A'B'C’ bang 27cm.
HD: P=20,25(cm).

Bai 3. Cho tam gidc ABC c6 d¢ dai cac canh 1a AB = 3cm, AC = 5¢m, BC = 7cm. Tam giac
A'B'C’ d6ng dang véi tam gidc ABC va c6 chu vi bang 75¢m. Tinh d6 dai cac canh cua
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AA'B'C".
HD: A'B'=15¢m, B'C' =25cm, A'C' =35cm.
Bai 4. Cho tam gidc ABC va cac duong cao BH, CK.
a) Chimg minh AABH # AACK. b) Cho ACB=40". Tinh AKH .
HD: b) AKH = ACB =40". , 7
Bai 5. Cho hinh vudng ABCD. Trén hai canh AB, BC lay hai diém P va Q sao cho BP =
BQ. Goi H 1a hinh chiéu cta B trén duong thang CP.
BH CH

a) Chung minh ABHP # ACHB. b) Ching minh: —=——
BQ CD’

¢) Chitng minh ACHD # ABHQ. Tir d6 suy ra DHQ =90°.

HD: ¢) Chitrng minh DHQ = CHD +CHQ = BHQ + CHQ = BHC =90°.
Bai 6. Hai tam gifc ABC va DEF ¢6 A=D, B=E, AB = 8cm, BC = 10cm, DE = 6¢m.

a) Tinh dg dai cac canh AC, DF, EF, biét rang canh AC dai hon canh DF 1a 3¢cm.

b) Cho dién tich tam giac ABC bang 39,69¢m? . Tinh dién tich tam giac DEF.

HD: a) AABC # ADEF = EF = 7,5¢cm, DF = 9cm, AC = 12cm  b) S, =22,33(cm?).
Bai 7. Cho tam giéq ABC vuong tai A, duong cao AH, BH = 4cm, CH = 9cm. Goi [, K lan

luot 1a hinh chiéu cua H 1én AB, AC.

a) Chung minh AAKI # AABC. b) Tinh dién tich tam giac ABC.

c¢) Tinh dién tich cua tir gidc AKHI.

216 »

HD: b) S5 = 39cm? c) Sixur =ch .

Bai 8. Cho tam glac ABC, co A=90°+B , duong cao CH. Chimg minh:

a) CBA=ACH b) CH? = BH.AH ’
Bai 9. Cho tam giac ABC, hai trung tuyén BM va CN cat nhau tai G. Tinh diént ich tam
giac GMN, biét dién tich tam giac ABC bang S.

HD: Sgy =~
Bai 10. Cho hinh vuéng ABCD, canh a. Goi E 1a diém d6i ximg voi C qua D, EB cit
AD tai I. Trén EB lay diém M sao cho DM = DA.
a) Ching minh AEMC # AECB. b) Ching minh EB.MC = 24°.
c¢) Tinh dién tich tam giac EMC theo a.
4 5

HD: ¢) Sgy,c =§a .

Bai 11. Cho tam giac ABC vudng tai A. Trén canh AB, liy diém M sao cho
2AM =3MB . Mot duong thang qua M, song song voi BC, cat AC tai N. Mot duong
thang qua N, song song v6i AB, cat BC tai D.

a) Chung minh AAMN # A NDC.
b) Cho AN = 8cm, BM = 4cm. Tinh dién tich cac tam gidc AMN, ABC va NDC.

HD: b) A =24em?, Sipc = %cmz, Svpe =%cm2.
VAN DE II. Chitng minh hai tam gidc dong dang
Bai 1. Cho tam giac ABC. Goi A’, B’, C' lan lugt 1a trung diém cua céc canh AB, BC, CA.
a) Ching minh AA'B'C’' # ACAB.
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b) Tinh chu vi ciia AA’B’C’, biét chu vi ciia AABC bang 54cm.
HD: b) P'=27(cm).

Bai 2. Cho tam giac ABC, G la trong tdm cua tam giac. Goi E, F, H lan luot 1a trung diém
cia AG, BG, CG. Chimg minh cac tam giac EFH va ABC dong dang vi nhau va G 1a
trong tdm cua tam gidc EFH.

HD: Stk dung tinh chdt dwong trung binh va trong tam tam gidc.

Bai 3. Cho tam giac ABC. Trén cac canh BC, CA, AB léy lan luot cac diém M, N, P sao
cho AM, BN, CP dong qui tai O. Qua A va C v& cac dudng thang song song véi BO
cit CO, OA lan luot & E va F.

a) Chung minh: AFCM # AOMB va APAE # APBO.
b) Chimg minh: M8 NC PA _,

MC NA PB
HD: b) Sir dung dinh li Ta-1ét va tam gidc dong dang.

Bai 4. Cho tam gidc ABC c¢6 AB = 15¢m, AC = 20cm. Trén hai canh AB, AC lan lugt lay 2

diém D, E sao cho AD = 8c¢m, AE = 6¢m.
a) Chung minh AAED # AABC.
b) Tinh chu vi clia tam gidc ADE, khi biét BC = 25¢m.
¢) Tinh goc ADE, biét € =20°.
HD: b) P, =24(cm) ¢) ADE =20°.

Bii 5. Cho goc xOy(xOy #180°). Trén canh Ox, l4y 2 diém A, B sao cho OA = 5cm, OB =
16¢m. Trén canh Oy, lay 2 diém C, D sao cho OC = 8cm, OD = 10cm.
a) Chung minh: AOCB # AOAD.
b) Goi I 1 giao diém cia AD va BC. Chting minh BAI = DCI .
HD:
Bai 6. Cho tam giac ABC c6 cac canh AB = 24cm, AC = 28cm. Duodng phén giac goc cha"lt
canh BC tai D. Goi M, N lan luot 1a hinh chiéu ctia cac diém B, C trén duong thang

AD.
a) Tinh ti s6 22 b) Chimg minh 24 _ PM
CN AN

DN
HD: a) Chitng minkh ABDM # ACDN = i—% :g b) Chiing minh AABM # ACAN,

Bai 7. Cho hinh binh hanh ABCD. Vé CE 1L AB va CF L AD, BH L AC.

a) Ching minh AABH # AACE. b) Chimg minh: AB.AE + AD.AF = AC?.
HD: b) Chirng minh: AB.AE = AC.AH, AD.AF = AC.CH = dpcm.
Bai 8. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi O 1a giao diém cua hai duong chéo AC va
BD.
a) Chiing minh OA.OD = OB.OC.
b) Pudng thang qua O, vudéng goc véi AB, CD theo thtr tu tai H, K. Ching minh
OH AB
OK CD’
HD: a) Chirng minh AOAB # AOCD.
Bai 9. Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon. Goi O 1a giao diém cila ba duong cao AH, BK,

CI.
a) Chimg minh OK.OB =0L.OC  b) Chtng minh AOKI # AOCB

¢) Ching minh ABOH # ABCK d) Chimg minh BO.BK + CO.CI = BC?.
HD:
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Bai 10. Cho tam gidc ABC vuong & A, AB =5,4cm, AC = 7,2cm.
a) Tinh BC.
b) Tir trung diém M cia BC, v& duong thang vudng goc véi BC, cit duong thang AC
tai H va cat duong thang AB tai E. Chirng minh AEMB # ACAB.
c¢) Tinh EB va EM.
d) Chirng minh BH vudng géc véi EC.
e) Chiing minh HA.HC = HM.HE.
HD: a) BC=9(cm) ¢) EM =6(cm),EB ="1,5(cm)
Bai 11. Cho tam gidc ABC vuong ¢ A, duong cao AH.
a) Hay néu timg cip cac tam giac dong dang.
b) Cho AB =12,45¢m, AC = 20,50cm. Tinh d6 dai cac doan théng BC, AH, BH, CH.
HD: b) BC = 23,98¢cm, AH = 10,64cm, HB = 6,45¢cm, HC = 17,53cm.

Bai 12. Cho tam giac ABC va duong cao AH, AB = 5cm, BH=3cm, AC = 23—0cm.

a) Tinh d¢ dai AH b) Chiig minh AABH # ACAH. Tir d6 tinh BAC.
HD: a) AH = 4cm b)) BAC =90°.
Bai 13. Cho tit giac ABCD, c6 DBC=90°, AD=~20cm, AB=4cm, DB=6cm,
DC =9cm.
a) Tinh gbc BAD b) Ching minh ABAD # ADBC ¢) Chimg minh DC // AB.
HD: a) BAD = 90"
BAI TAP ON CHUONG III

Bai 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, AB = 15¢m, AC = 20cm. Tia phan giac cia goc A,
cat canh BC tai D.

a) Tinh 2& |
DC

b) Pudng thang qua D, song song v6i AB, cit AC tai E. Chimg minh AEDC # AABC.
c¢) Tinh DE va dién tich cua tam giac EDC.
DB 3 60 2400, -
HD: a) D_sz c) DE:7(cm), Sepc =F(cm ).
Bai 2. Cho tam gidc can ABC, AB = AC = b, BC = a. V€ cac duong cao BH, CK.
a) Chung minh BK = CH b) Ching minh KH // BC ¢) Tinh d¢ dai HC va HK.

a* a

HD:c¢) HC=—, KH =a———.
2b 2h°
Bai 3. Cho tam giac can ABC (AB = AC), I 1a trung diém ctua BC. Trén cac canh AB, AC
lay lan luot cac diém K, H sao cho BK.CH = BI*. Ching minh:
a) AKBI # AICH b) AKIH # AKBI
¢) KI 1a phan giac cia goc BKH  d) IH.KB + HC.IK > HK.BI .
HD: d) Chirng minh IH.KB+ HC.IK = BI(KI +IH) > HK .BI .
Bai 4. Cho tam gidc ABC (AB < AC). Vé duong cao AH, duong phan giac trong AD,
duong trung tuyén AM.
a) Chung minh HD+ DM = HM .
b) V& cac duong cao BF, CE. So sanh hai doan thing BF va CE.
c) Chiing minh AAFE # AABC.

d) Goi O 1a tryc tim ciia AABC. Chting minh BO.BF +CO.CE = BC> .
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HD: a) AB < AC = DC > MC, (TA?I>§ = D nam giita H va M = dpcm.

b) BF < CE d) BO.BF = BC.BH, CO.CE = BC.CH q
Bai 5. cho tam gidc ABC. Trén cdc canh AB, AC lay lan lugt cac diém D, E sao cho
% = % Puong trung tuyén Al (I € BC) cat doan thang DE tai H. Chtimg minh DH
= HE.
DH _HE
: =—— =>dpcm
BI
Bai 6. Cho tam giac ABC vuong tai A, C =30° va duong phan giac BD (D € AC).
a) Tinh ti s ?—g b) Cho AB = 12,5¢m. Tinh chu vi va dién tich tam gic
ABC.
HD: ) PA_L b) BC = 25¢m, AC = 21,65¢m.
DC 2

Bai 7. Cho tam giac déu ABC canh a, M 1a trung diém cua BC. Trén canh AB léy diém D,

trén canh AC lay diém E sao cho DME =60".
2
a) Chimng minh BD.CE = "T

b) Chimg minh AMBD # AEMD va AECM # AEMD.
c¢) Tinh khoang céach tir diem M dén duong thang DE.
HD: ¢) Vé MH L DE, MK L EC = MH = MK; MK =N MC?-CK* = #.
Bai 8. Cho tam gidc ABC can tai A, A=20°, AB = AC = b, BC = a. Trén canh AC liy
diém D sao cho DBC =20 .
a) Chung minh ABDC # AABC. i
b) V& AE vudng goc véi BD tai E. Tinh d§ dai cac doan thang AD, DE, AE.
¢) Chimg minh &’ + b = 3ab?.

2
HD: b) AE_i DE:E— ADzb—% ¢) AD? = DE? + AE* = dpcm.

Bai 9. Cho tam glac ABC, trung tuyén AM, K 13 diém trén AM sao cho AM = 3AK, BK
cat AC tai N, P 13 trung diém cua NC.
a) Tinh ti s6 dién tich ctia cac tam gidc ANK va AMP.
b) Cho biét dién tich AABC bang S. tinh dién tich tam giac ANK.
c¢) Mot duong thing qua K cit cac canh AB, AC lan luot tai I va J. Ching minh

AB  AC _
Al AJ
S 1 3 1 S
HD: a) - =— b) Sump =< SamcsSamc =5 Sasc = Sank =20
p 5 2 30

c¢)VeBE//1J, CH//1J(E, H € AM) = AEBM = AHCM = EM = MH;

AB _AE AC _AH
—,—=—— =>dpcm.
Al AK’ AJ AK

Bai 10. 7 Cho tam giac ABC. Goi M, N theo tht ty la trung diém cta BC, AC. O la
giao diém cac duong trung truc, H 1a tryc tdm, G 1a trong tam cia tam giac ABC.
a) Chung minh AOMN # AHAB.
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b) So sanh d¢ dai AH va OM.
c¢) Chirng minh AHAG # AOMG.
d) Chting minh ba diém H, G, O thang hang va GH = 2GO.

—_—

HD: b) AH=20M  d) HGO = HGM + MGO = HGM + AGH = MGA =180° = dpcm.

Bai 11. Cho tam giac ABC, cac duong cao AK va BD cit nhau tai G. V& cac duong
trung truc HE, HF cua AC va BC. Ching minh:
a) BG=2HE b) AG = 2HF.
HD: AABG # AFEH = dpcm.
Bai 12. Cho hinh thang vuéng ABCD (AB // DC, A=D=90°). Dudng chéo BD

vudng goc voi canh bén BC. Chimg minh BD? = AB.DC .
HD: Chiumng minh AABD # ABCD. i
Bai 13. Cho tam giac can ABC (AB = AC), O 1a trung diém ctia canh ddy BC. Mot
2
diém D di dong trén canh AB. Trén canh AC liy mot diém E sao cho CE = ?SBD
Chirng minh:
a) Hai tam giac DBO, OCE dong dang.
b) Tam giac DOE ciling dong dang v6i hai tam giac trén.
c¢) DO 1a phan giac ctia goc BDE EO la phan giac cua goc CED .
d) Khoang cach tir diém O dén doan ED khong doi khi D di dong trén AB.
HD: d) Vé Ol L DE, OH L AC = Ol = OH.
Bai 14. Cho tam giac ABC, trong d6 B,C la cac gbc nhon. Cac duong cao AA’, BB',
CC’ cit nhau tai H.
a) Chung minh: A’A.A'H= A'B.A'C.
b) Goi G la trong tam cua tam giac ABC. Gid st duong thang GH song song véi canh
day BC. Chimg minh: A'’A> =3A'B.A'C.

HD: a) Chirng minh ABA'H # BB'C, ACAA’ # ACB'B b) GH / BC =
AH = AA
Bai 15. Cho hinh thang KLMN (KN // LM). goi E la giao diém cua hai duong chéo.
Qua E, v& m{t duong thang song song voi LM, cat MN tai F. Ching minh:
1 1 1
—_— =t
EF KN IM
HD: Tinh cdc ti so E E
M KN’ 7
Bai 16. Qua mot dlem O tuy y ¢ trong tam gidc ABC, vé duong thdng song song vdi

AB, cit AC va BC lan luot tai D va E; duong thang song song voi AC, cat AB va BC
lan lugt & F va K; dudng thang song song voi BC, cat AB va AC lan luot & M va N.
Chirng minh:

AF BE CN

AB BC CA

HD: Chirng minh £=E N _KE = dpcm.
AB BC CA BC

Bai 17. Qua mot diém O tuy y & trong tam gidc ABC, vé& cac dudng thang AO, BO,

CO cht BC, CA, AB Iin lugt tai A’, B/, C". Chimg minh: 22 + 98 0C _
AA'" BB cCC'
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HD: Vé AH 1 BC, OI L BC = 24 _ 9! SBOC OF _, Spoc _OA"

AA'" AH’ S AH

Scoa _OB" Syop _OC'

apc BB Supc CC o i

Bai 18. Trén cac canh BC, CA, AB cua tam giac ABC, lay lan lugt cac diém P, Q, R.
PB QC RA

Chuang minh rang néu cac duong thing AP, BQ, CR d6 itai O thi —.=— . —— =
g minh rang neu cac g thang Q ong quui tai 1 PC 0A RB

SABC

Tuong tu: = dpcm.

(dinh li Ceva).
HD: Qua C va A vé cic dwong thing song song véi BO, cdt dwong thang AP tai E va
PB_ OB RA AD QC EC

PC EC'RB OB QA AD
Bai 19. Trén cac duong thang qua cac canh BC, CA, AB cila tam giac ABC, lay lan

luot cac diém P, Q, R (khong trung véi dinh nio cia tam giac). Chimg minh rang néu
ba diém P, Q, R thang hang thi —Bgﬂ =1 (dinh li Menelaus).
PC QA RB
HD: Goi cic khodng cdch tir A, B, C dén dwong thang POR la m, n, p.
PB n QC p RA

_m
Ta c6: —= =dpcm.
PC p OA m "RB n

[ CHUONG IV: HINH LANG TRU - HINH CHOP PEU ]

cat dwong thang CR tai D. Chitng minh — — =>dpcm.

I. Mé dau vé hinh hoc khong gian

1. Pudng thﬁng, mat phﬁng

— Qua ba diém khong thang hang xac dinh mot va chi mot matphang

— Qua hai dwong thang cat nhau xdc dinh mét va chi mot matphang

— Duong. thang di qua hai diém phdn biét ciia mét mdt phang thi moi diém ciia dwong
thang dé déu thudc mdt phang.
2. Hai dwong thang song song trong khong gian

— Hai dwong thang a, b goi la song song véi nhau néu chiing cing nam trong mot
mdt phang va khong c6 diém chung. Ki hiéu a // b.

— Hai dwong thang phén biét, cing song song véi mot dwong thang thir ba thi song
song voi nhau.
Chii y: Hai dwong thang phén biét trong khéong gian c6 thé:

— Cdt nhau — Song song — Chéo nhau (khéng cing nam trong mét mét phang)
3. Puong thing song song voi mat phing

— Mot duong thang a goi la song song véi mét mdt phang P) néu c’z’u'o’ng thang dé
khong nam trong mdt phang (P) va song song véi mét dwong thang b nam trong mdt
phang.

Ki hiéu a // (P).

— Néu mét dwong thang song song véi mét mdt phang thi ching khéong cé diém
chung.
4. Hai miit phang song song

— Néu mat phang (Q) chira hai dwong thang cdt nhau, ciing song song véi mdt phang
(P) thi mdt phang (O) song song véi mdt phang (P). Ki hiéu (0) // (P).

— Hai mdtphcfng song song véi nhau thi khéng cé diém chung.

— Hai mdt phdng phan biét ¢6 mét diém chung thi ching c6 chung mot duong thang
di qua diém chung dé (dwong thiang chung dé dgl giao tuyén ciia hai mdt phang).
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5. Puwong thﬁng vudng goc véi mit phang

— Puong thang a goi la vuong goc voi mat phang (P) néu dwong thang a vudng goc
VvGi hai dwong thang cdt nhau nam trong mdt phang (P). Ki hiéu a L (P).

— Néu mét duwong thang a vuong goc voi mdt phang (P) tai diém A thi né vuéng goc
voi moi duong thang nam trong (P) va di qua diém A.
6. Hai mit phiang vudng géc

— MGt phang (0O) goi la vuéng goc véi mét phang (P) néu mdt phang (Q) chira dwong
thang vudng goc véi mdt phang (P). Ki hiéu (Q) L (P).

I1. Hinh hop chir nhit - Hinh 13p phwong

e Hinh hop chit nhdt co: 6 mat déu la hinh chir nhdt, 8 dinh, 12 canh.
e Hinh Idp phirong la hinh hdp chit nhdt ¢é 6 mat déu la hinh vudng.
o Thé tich hinh hép chit nhdt ¢6 ba kich thwdc a, b, ¢ ld: [V = abd,

e Thé tich hinh ldp phirong canh a la: |V = d’|

I11. Hinh ldng tru ding

e Hinh lang tru dung co:

— Hai day la hai da gidc bang nhau va nam trén hai mdt phang song song.

— Cdc canh bén song song, bang nhau va vudng goéc véi hai mat phang day. Bé dai
canh bén dgl chiéu cao ciia hinh liang tru dirng.

— Cdc mdt bén la nhitng hinh chit nhdt va vuéng goc véi hai mdt phang day.

— Hinh hop chit nhat, hinh lap phwong la nhitng hinh lang tru dirng.

— Hinh lang tru dung co day la hinh binh hanh dgl hinh hop dirng.
e Dién tich - Thé tich

— Dién tich xung quanh ciia hinh ldng tru ditng bang chu vi day nhan véi chiéu cao:

S =2ph|  (p: nika chu vi ddy, h: chiéu cao)

xq

— Dién tich toan phan ciia hinh lang tru dirng bang tong dién tich xung quanh va dién
tich hai day.

Sy =S, +28 (S: dién tich day)
— Thé tich ciia hinh lang tru dimg bang dién tich ddy nhdn véi chiéu cao:
V=_Sh (S: dién tich day, h: chiéu cao)

IV. Hinh chép - Hinh chép cut

e Hinh chop co:

— Pay la mot da gidc, cac mat bén la nhitng tam giac co chung mot dinh.

— Puwong thang di qua dinh va vudng géc véi mat phang day goi la dwong cao.
e Hinh chép déu 1a hinh chdp cé ddy la mét da gide déu, cac mdt bén la nhitng tam gidc
cén bang nhau c6 chung dinh.

— Chdn dwong cao ciia hinh chdp déu tring véi tam cia dwong tron di qua cdc dinh
cua mat day.

— Puong cao vé tir dinh ciia moi mdt bén ciia hinh chép déu dgl trung doan cia hinh
chop do.
e Hinh chop cut déu la phan hinh chop déu nam giiva mat phang day ciia hinh chdp va
mat phang song song véi ddy va cat hinh chép.

— M6i mdt bén ciia hinh chdp cut déu la mot hinh thang can.
e Dién tich - Thé tich:

— Dién tich xung quanh cua hinh chdp déu bang tich cia niva chu vi day véi trung
doan:

Sy =pd (p: nuwa chu vi day, d: trung doan)
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— Dién tich toan phan ciia hinh chdp bang tong cia dién tich xung quanh va dién tich
day:

Sp=Sy+S (S: dién tich day)
— Thé tich ciia hinh chép bang mét phan ba cia dién tich day nhan véi chiéu cao:

1 , .2
V= ES.h (S: dién tich day, h: chiéu cao)

* Puwong tron di qua tdt cd cdc dinh ciia mét da gide dgl dwong tron ngoai tiép da gidc
do.

VAN PE I: Chitng minh tinh chit song song - vudng géc

Bai 49. Cho tam giac ABC va diém S khong thudc mp(ABC). Nbi S véi A, B, C. Goi
M, N, P, Q lan luot 1a trung diém ciua AB, BC, SC, SA.
a) Chung minh MQ // mp(SBC) va NP // mp(SAB).
b) Chiing minh t&r gidc MNPQ 1a hinh binh hanh.
Bai 50. Cho hinh thang vuéng ABCD, B=C =90° va AD khéng song song véi BC.
Trén duong thang vudng goc véi mp(ABCD) tai B, ldy diém S vandi S véi A, C, D.
a) Chung minh AB L mp(SBC).
b) Ching minh mp(SBC) L mp(ABCD).
¢) Tim giao tuyén cila hai mit phang (SBC) va (SAD).
Bai 51. Cho hinh vuéng ABCD, O la giao diém hai duong chéo AC va BD. Trén
duong thang vudng goc voi mp(ABCD) tai O, 1y diém S va ndi S véi A, B, C, D.
a) Chung minh mp(SAC) L mp(SBD).
b) Goi M, N, P, Q lan luot la trung diém ciia SA, SB, SC, SD. Chirng minh mp(MNPQ)
// mp(ABCD).
¢) Tir giic MNPQ 12 hinh gi? Tinh dién tich cua tir giac khi biét AB = a.
HD: ¢) MNPQ la hinh vuong; Sy\po =ia2.
Bai 52. Cho hinh h¢p chir nhat ABCD.EFGH.
a) Puong thang BF vudng goc v6i nhitng mit phang nao?
b) Ching minh mp(AEHD) L mp(CGHD).
¢) Goi M, P theo thir tu 13 trung diém cua AE, CG. Chtrng minh MP // AC.
d) Goi N, Q theo thur ty 1a trung diém cua BF, DH. Chimg t6 M, N, P, Q cung nam trén
mot mat phang va mp(MNPQ) song song v6i nhitng mit phang nao?

VAN DE II: Tinh di¢n tich - thé tich

Bai 1. Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D’ c6 AB = 12cm, AD = 16cm, AA' = 25cm.
a) Chung minh ACC'A’, BDD'B' 1a c4c hinh chit nhat.
b) Chimg minh BD'> = AB*> + AD* + AA™.
¢) Tinh thé tich ctia hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'’ .

Bai 2. Mot cai thung hinh 13p phuong, canh 7dm, c6 chira nude voi do sau cua nudce 1a 4dm.
Ngudi ta tha 25 vién gach ¢ chiéu dai 2dm, chiéu rong 1dm va chiéu cao 0,5dm véao
thung. Hoi nudc trong thung dang 1én cach mién thung bao nhiém dm? (gia thiét toan
bd gach déu ngap trong nude va gach khong tham nudc).

DS: Nudorc dang lén cach miéng thung la 2,49dm.
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Bai 3. Cho hinh lang try dimg ABC.A’B'C’ ¢6 day la tam giac déu canh a. M 1a trung diém
canh BC va A'MA =60°.
a) Tinh do dai doan thang AA'". ‘ 7
b) Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich cta hinh lang tru.
) , 3a 9a* ) a* ) 3\/5 3
bS. G)AA=7 b) quZT,Stpz(g'i‘\/g)?,V:T(l .
Bai 4. Cho hinh lang tru dung ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD Ia hinh thoi canh a va
DAB=60°, AA' = a.
a) Chung minh mp(A'BD) // mp(CB'D’).
b) Ching minh mp(ACCA") L mp(BDD'B’).
c¢) Tinh dién tich toan phan va thé tich cta hinh lang tru.
a3
2 ‘
Bai 5. Cho hinh lang tru dimg ABC.A'B'C’' ¢6 ddy la tam giac déu, AA’ = Scm va
BAB' = 45" Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta lang tru.
1253 5
Tcm .

DS: ¢) 5, = (4+3)a; V =

bS: qu =75cm2; V=

Bai 6. Cho hinh hop chit nhit ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh AB=a, AD=5b. M vaN lan luot 1a
hai diém trén canh AB, BC. Mit phang (MDD') cit A'B’ tai M, mit phang (NDD') cat
B'C’ tai N'. Cac mat phang d6 chia hinh hdp thanh ba phan cé thé tich bang nhau.
a) Tinh AM, CN theo a, b.
b) Tinh ti s6 thé tich hai hinh lang try dtmg DMN.D'M'N’ va BMN.B'M'N’,

5 ’ { 2 V BY LN
DS: a) AM =2%.CN =2 b Sit dung gia thiét thé tich. ~ b) LDMN.DMN' _ 5.
3 3 . . BMN B'M'N'
Bai 7. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c¢6 canh bén bang 25cm, ddy 1a hinh vudng c6

canh 30cm.
a) Tinh d¢ dai duong cao, dién tich toan phan va thé tich ctia hinh chop.
b) Goi O 14 tAm ctia dudng tron ngoai tiép hinh vudng, O’ 1a trung diém cia SO. Cat
hinh chép bai mot mit phang di qua O’ va song song véi mp(ABCD) ta dugc hinh chop
cut ABCD.A’B'C'D'. Tinh dién tich xung quanh va thé tich hinh chép cut.

DS: a) SO =5\43cm; S, =2100em™; V =1500V43cm’

b) S. =900cm*; V =Mcm3
xXq 2

Bai 8. Cho hinh chép déu S.ABC. Goi O 1a tdim duong tron ngoai tiép tam giac ABC, ban
kinh R = OA = 24/3em va M, N, P 14n luot 1 trung diém cua céc canh AB, BC, CA.
a) Chimg minh SMO = SNO = SPO.
b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh chép, biét SMO = 60°.
Bai 9. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Goi S 14 giao diém hai duong chéo
A'C'vaBD'. ‘
a) Chung minh rang hinh chop S.ABCD la hinh chép déu.
b) Tinh ti so thé tich cua hinh chop S.ABCD 1a hinh 13p phuong.

DS: b) —Vsapcp 1.
ABCD.A'B'C'D' 3
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Bai 10. Cho hinh chép luc gidc déu S.MNOPQR. H 1a tdm duong tron ngoai tiép luc
gidc day va c6 ban kinh R = HM = 12¢m, chiéu cdo SH = 35cm.
a) Tinh dién tich day va thé tich ctia hinh chop.
b) Tinh d¢ dai canh bén SM va dién tich toan phan ciia hinh chop.

DS: a) Synopor = 6V108cm*; V =70108cm’ b)
SM =37cm;S,, =3631333 +6+/108 (cm”)
Baill. Cho hinh chop cut déu ABC.A'B'C’ ¢6 céc canh AB = 24, A’'B’ = a, duong

cao clia mit bén bang a.
a) Tinh dién tich xung quanh cua hinh choép cut.
b) Tinh canh bén, chiéu cao va thé tich cua hinh ch(')p cut.

9(1 r_ \/_ 0 = 6 3

Bai 12. Cho hinh hgp dirng ABCD.A B'C'D’, day ABCD Ia hinh vuong canh a. Goi S
1a giao diém hai dudng chéo A’C’ va B'D’, M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cila cac
canh AB, BC, CD, DA. ‘

a) Ching minh hinh chép S.MNPQ 1a hinh chop déu.
b) Tinh ti s6 thé tich ctia hinh chép déu S.MNPQ va hinh hop ding.
DS b) % -1
Bai 13. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 canh ddy 1a 8cm, chiéu cao 10cm.
a) Tinh dién tich toan phan cua hinh chép.
b) Tinh thé tich ctua hinh chop.

BS:a) S, =16J116 (cm?),S, 16116 +64(cm?) b) v_640

m?).

BAI TAP ON CHUONG IV

Bai 1. Cho hinh ling tru ding ABCD.A'B'C'D’, day ABCD la hinh thang vudng co
A=D=90°, AB=BC=AA"=4cm, C=60".
a) Ching minh mp(ABB’A") L mp(ADD'A’).
b) Tinh dién tich toan phan, thé tich cua hinh lang tru ding.
DS:b) S, ~34,92(cm?), V ~69,20(cm’).
Bai 2. Cho hinh h¢p chit nhat ABCD.A'B'C'D'.
a) Tu giac AA'C'C 1a hinh gi?
b) Goi O 1a giao diém cia AC’ va A'C. Chimg minh ba diém B, O, D' thang hang,
¢) Tinh thé tich ctia hinh hop, biét AD = 4cm, AB = 3cm, BD' = 13cm.
DS: a) AA'C'C la hinh chit nhat b) O la trung diém ciia BD’c) V =144(cm>).
Bai 3. Cho hinh chép déu S.ABC, day la tam giac déu co canh bang 4cm. Goi H 14 tAm cua
duong tron ngoal tlep tam glac ABC.

a) Chung minh SAH = SBH = SCH .
b) Tinh thé tich ctia hinh chép, biét SAH =45° .
BS: b) V ~5,33(cm’).
Bai 4. Cho hinh lang tru dong ABCD.A'B'C'D’' c¢6 day la hinh thoi canh 6cm, goc
ABD =60". Goi M, N Iin luot 1 trung diém cac canh AA’, CC'.
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a) Tu giac B'MDN Ia hinh gi?
b) Khi tir gisc B'MDN 1a hinh vuéng, tinh thé tich ctia hinh ling try.
PS: a) B'MDN la hinh thoi  b) V ~264,72(cm>)
Bai 5. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day ABCD la hinh vuéng, AB = 20cm,
AA'=19,4cm.
a) Chirng minh céc tr gidc ABC'D’, CDA'B’ 1a nhiing hinh chit nhat.
b) Tinh thé tich va dién tich toan phéan ciia hinh hop.
¢) Goi S la giao diém cta hai duong chéo A'C’ va B'D’. Chimg minh S.ABCD 14 hinh
chop déu. . i
d) Tinh d¢ dai canh bén SA, dién tich toan phan va thé tich hinh chop.
DS: b) S, =2352(cm®),V =7760(cm’)

d) SA=24(cm),S,, =1272(cm®),V =2586,7(cm’)

Chiic cac bgn thanh cong va cé6 mgt ky nghi hé that thi vi
Thén ai: Tran Vin Chung

Trang 37




